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Πεξίιεςε 

 

Ο ζθνπφο ηεο δηπισκαηηθήο εξγαζίαο ππήξμε ν παξαιιειηζκφο δχν δπλάκεη 

δηαθνξεηηθψλ θφζκσλ, ησλ καζεκαηηθψλ θαη ηεο αθήγεζεο, θαη ζπλάκα ε ζπζρέηηζε 

ησλ καζεκαηηθψλ απνδείμεσλ κε ηελ επίιπζε κπζηεξίσλ ζηα αζηπλνκηθά 

κπζηζηνξήκαηα. 

΢πγθεθξηκέλα, ζην πξψην θεθάιαην παξνπζηάδεηαη, αξρηθά, ε έλλνηα ηεο 

αθήγεζεο. ΢ηε ζπλέρεηα, θαηαγξάθεηαη κία ηζηνξηθή αλαζθφπεζε ηεο έλλνηαο ηεο 

απφδεημεο απφ ηελ επνρή ηεο Αξραίαο Διιάδαο κέρξη ζήκεξα, θαζψο θαη κία ηππηθή 

θαηεγνξηνπνίεζε ζηηο κεζφδνπο απφδεημεο. Σέινο, παξνπζηάδεηαη κία πξνζπάζεηα 

γεθχξσζεο ηνπ ράζκαηνο καζεκαηηθψλ θαη αθήγεζεο, κε αλαθνξά ζε παξαδείγκαηα 

πνπ πξνζεγγίδνπλ ηηο αλαινγίεο ησλ δχν απηψλ θφζκσλ. 

΢ην δεχηεξν θεθάιαην, παξνπζηάδνληαη πέληε ινγνηερληθά έξγα κε καζεκαηηθφ 

ππφβαζξν θαη ε εξγαζία νινθιεξψλεηαη κε ηε ζπλεηζθνξά ησλ καζεκαηηθψλ –άκεζε 

θαη έκκεζε- ζηελ εμηρλίαζε εγθιεκάησλ. 
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Abstract 
 

The scope of this thesis was the parallelism of two virtually different worlds, 

mathematics and narrative, as well as the correlation of mathematical proofs with the 

solution of mysteries in detective stories. 

Specifically, the first chapter initially presents the meaning of narration. 

Subsequently, there is a historical review of the concept of proof from ancient Greece 

until today, as well as a categorization of methods of proofs. Finally, an attempt is 

made to merge these two entities, with reference to examples which approach the 

similarities of mathematics and narrative. 

In the second chapter, there is a presentation of five literary books with strong 

mathematical background. In conclusion, there is a spherical approach of the 

contribution of mathematics to the detection of crimes. 
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Δηζαγσγή 

 

Ο θφζκνο ησλ καζεκαηηθψλ, φζν ρανηηθφο θαη αθαηαλφεηνο θη αλ θαληάδεη γηα 

πνιινχο αλζξψπνπο, ζηελ πξαγκαηηθφηεηα απνηειεί έλα απφ ηα κεγαιχηεξα 

επηηεχγκαηα ηνπ αλζξψπηλνπ πνιηηηζκνχ, πνπ κε ηε ζσζηή πξνζέγγηζε κπνξεί θαη ν 

πην δχζπηζηνο λα αθνπγθξαζηεί ηε καγεία ηνπ. Σα καζεκαηηθά είλαη έλαο χκλνο ηεο 

αλζξψπηλεο ινγηθήο θαη δεκηνπξγήζεθαλ γηα λα πξνάγνπλ ηε δσή φισλ καο. 

΢πλεπψο, ζα ήηαλ άδηθν λα αληηκεησπίδνληαη σο πξνλφκην ησλ ηδηνθπψλ. 

Μία επράξηζηε πξνζέγγηζε απηνχ ηνπ θφζκνπ κπνξεί λα πξαγκαηνπνηεζεί 

κέζσ ηεο αθήγεζεο. ΋πσο έλα παηδί αξρίδεη λα επεμεξγάδεηαη δπζλφεηεο -γηα εθείλν- 

έλλνηεο κέζσ ησλ παξακπζηψλ, έηζη θαη ε αθήγεζε απνηειεί κία ζθνπηά απφ ηελ 

νπνία ηα καζεκαηηθά αξρίδνπλ λα απνθηνχλ δηαθνξεηηθφ ελδηαθέξνλ. Πσο κπνξεί λα 

ζπλδένληαη δχν ηφζν, ηνπιάρηζηνλ θαηλνκεληθά, δηαθνξεηηθέο θνπιηνχξεο; 

Οη αξραίνη Έιιελεο, αθεγνχκελνη ηνπο πξνβιεκαηηζκνχο ηνπο γχξσ απφ ηα 

καζεκαηηθά, ζπλέβαιαλ ζηε γέλλεζε κίαο ζεκειηψδνπο ζεκαζίαο έλλνηαο, ηεο 

απφδεημεο! Τπάξρνπλ, πξάγκαηη, νκνηφηεηεο αλάκεζα ζηηο καζεκαηηθέο απνδείμεηο 

θαη ζηελ αθήγεζε; Πξφθεηηαη γηα δχν θφζκνπο ίζνπο ή φκνηνπο; 

Μία πην εηδηθή ζχλδεζε καζεκαηηθψλ θαη αθήγεζεο, ζπλαληάηαη ζε έλα 

ινγνηερληθφ είδνο πνπ ηα ηειεπηαία ρξφληα θαίλεηαη λα θεξδίδεη νινέλα θαη 

πεξηζζφηεξνπο ζαπκαζηέο, απηφ ηεο «καζεκαηηθήο ινγνηερλίαο». Σα έξγα απηνχ ηνπ 

είδνπο παξνπζηάδνπλ ηζηνξηθφ θαη αζηπλνκηθφ ελδηαθέξνλ θαη κέζα ζε απηά ηα 

καζεκαηηθά αλακηγλχνληαη κε πνηθίινπο ηξφπνπο. Ση πξνζθέξεη ην καζεκαηηθφ 

ππφβαζξν ζηα αζηπλνκηθά κπζηζηνξήκαηα θαη κε πνηνπο ηξφπνπο ζρεηίδνληαη ηα 

καζεκαηηθά κε ηελ πξφιεςε, εμηρλίαζε ή αθφκα θαη κε ηε ζπγθάιπςε εγθιεκάησλ; 
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1. ΣΑ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ ΚΑΙ Η ΑΦΗΓΗ΢Η 
 

1.1 Η αθήγεζε 

 
Δμεξεπλψληαο δχν δηαθνξεηηθνχο θφζκνπο, ηα καζεκαηηθά θαη ηελ αθήγεζε, 

κε έλα –θαηλνκεληθά- κεγάιν ράζκα αλάκεζά ηνπο θαη κειεηψληαο ηελ πηζαλφηεηα 

χπαξμεο θάπνηαο γέθπξαο πνπ λα ηνπο ζπκθηιηψλεη, είλαη πξσηίζησο αλαγθαία ε 

γλψζε θαζελφο μερσξηζηά. Πξφθεηηαη γηα δχν έλλνηεο πνπ, ζηελ πξαγκαηηθφηεηα, 

απνηεινχλ ζχλνια αληηθεηκέλσλ θαη φρη απζχπαξθηεο νληφηεηεο. Απνηεινχλ δχν 

δηαθξηηά δηαθνξεηηθέο κνξθέο αλζξψπηλεο δξαζηεξηφηεηαο, νη νπνίεο αλαπηχζζνληαη 

γηα ηελ εμππεξέηεζε δηαθνξεηηθψλ αλαγθψλ, είηε αηνκηθψλ, είηε ζπιινγηθψλ. 

Καζεκία απφ απηέο ηηο δξαζηεξηφηεηεο παξάγεη ηα δηθά ηεο κέζα έθθξαζεο, ηα νπνία 

αληηθαηνπηξίδνπλ ηηο δηαθνξέο αλάκεζά ηνπο, θαζψο θαη ηε κνλαδηθφηεηα πνπ ηηο 

ραξαθηεξίδεη. Μία πξνζεγγηζηηθή θαηεγνξηνπνίεζή ηνπο, ραξαθηεξίδεη ηα 

καζεκαηηθά σο «επηζηεκνληθή θνπιηνχξα» θαη ηελ αθήγεζε σο «ινγνηερληθή 

θνπιηνχξα». (Λαγνδφληε, 2014: 11)  

΢χκθσλα κε ην Λεμηθφ Μπακπηληψηε, αθήγεζε είλαη ε έθζεζε ζεηξάο 

γεγνλφησλ (πξαγκαηηθψλ ή θαληαζηηθψλ) κε νξηζκέλν ηξφπν (ηζηνξηθφ, ινγνηερληθφ, 

παξακπζηθφ θ.ά.) θαη κπνξεί λα είλαη είηε γξαπηή, είηε πξνθνξηθή (Μπακπηληψηεο, 

2002: 325). ΢ε έλα αθεγεκαηηθφ έξγν, ν αθεγεηήο (ή νη αθεγεηέο) κπνξεί λα 

απνηειεί πξφζσπν ηνπ αθεγεκαηηθνχ πεξηερνκέλνπ, κε πξσηαγσληζηηθφ ή 

δεπηεξεχνληα ξφιν θαη ε αθήγεζε γίλεηαη ζε πξψην πξφζσπν. Έηζη, εμαζθαιίδεηαη 

ε ακεζφηεηα θαη ε αμηνπηζηία ηεο αθήγεζεο, θαζψο ν δέθηεο αληηιακβάλεηαη φηη 

πξφθεηηαη γηα κία πξνζσπηθή καξηπξία ηελ νπνία ν αθεγεηήο εμνκνινγείηαη. ΢ηελ 

πεξίπησζε πνπ ν αθεγεηήο δελ ζπκκεηέρεη ζηα γεγνλφηα πνπ εθζέηεη, ε αθήγεζε 

πξαγκαηνπνηείηαη ζε ηξίην πξφζσπν θαη απνθηά έλαλ απνζηαζηνπνηεκέλν 

ραξαθηήξα, θαζψο ν αθεγεηήο κνηάδεη λα παξαθνινπζεί ηα δξψκελα απφ καθξηά, 

επξηζθφκελνο παληνχ θαη πάληα θαη γλσξίδνληαο θαη ηελ παξακηθξή ζθέςε ησλ 

εξψσλ. ΢ε θάζε πεξίπησζε, ν αθεγεηήο θαιείηαη λα παξνπζηάζεη ζηνλ αλαγλψζηε (ή 

αθξναηή) δηάθνξα ζηνηρεία φπσο ην κέξνο ζην νπνίν δηαδξακαηίδνληαη ηα γεγνλφηα, 

ην ρξφλν, ηνπο ήξσεο πνπ ζπκκεηέρνπλ ζε απηά θαη ηελ εμέιημή ηνπο. 

(Παπαιενληίνπ, 2014: 3-4) 
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Σα αθεγεκαηηθά είδε δηαθξίλνληαη ζε ηξεηο θαηεγνξίεο: 

 Αθήγεζε πξαγκαηηθψλ γεγνλφησλ (ηζηνξηνγξαθία, απηνβηνγξαθία, 

απνκλεκνλεχκαηα) 

 Αθήγεζε πιαζκαηηθψλ γεγνλφησλ (κπζηζηφξεκα, παξακχζη, δηήγεκα) 

 Μηθηή αθήγεζε πξαγκαηηθψλ θαη πιαζκαηηθψλ γεγνλφησλ (κπζηζηνξεκαηηθή 

βηνγξαθία, ηζηνξηθφ κπζηζηφξεκα) 

Καζέλα απφ ηα παξαπάλσ είδε ππεξεηεί ζπγθεθξηκέλν ζθνπφ θαη γξάθεηαη ζην 

θαηάιιειν χθνο. Αλαιφγσο, ρξεζηκνπνηνχληαη θαη νη θαηάιιειεο αθεγεκαηηθέο 

ηερληθέο, φπσο, γηα παξάδεηγκα, ε πεξηγξαθή, ε δηήγεζε, ν κνλφινγνο, ν δηάινγνο 

θ.ά. (Παπαιενληίνπ, 2014: 11). 

Ζ αθήγεζε θαίλεηαη λα είλαη µία εθ γελεηήο έθθξαζε ηεο ζθέςεο. Απνξξέεη 

απφ ηελ αλάγθε λα επηθνηλσλήζνπµε, λα πεξηγξάςνπµε ηνλ θφζµν ή αθφµα λα 

εθθξάζνπµε ηε θαληαζία µαο πιάζνληαο ήξσεο θαη ζρέζεηο πνπ ηνπο ζπλδένπλ. Γηα 

ην ιφγν απηφ δεµηνπξγνχµε ηζηνξίεο πνπ παίξλνπλ µνξθή µέζα απφ ηε γισζζηθή 

ηθαλφηεηα. Οη ηζηνξίεο, φµσο, είλαη ην λφµηζµα θαη ην ζπλάιιαγµα µηαο θνπιηνχξαο, 

θαζψο κε ηελ αθήγεζε ηζηνξηψλ µπνξεί λα ζεσξεζεί φηη παξάγνπµε πνιηηηζµφ. Απφ 

ηα παξαπάλσ πξνθχπηεη µία πξνζέγγηζε ζχµθσλα µε ηελ νπνία, ε αθήγεζε δελ 

απνηειεί ζπγθεθξηµέλε ηθαλφηεηα µηαο νµάδαο αλζξψπσλ αιιά αλζξψπηλν 

ραξαθηεξηζηηθφ, φπσο θαη ε χπαξμε ηεο ίδηαο ηεο ζθέςεο. (Λέξε, 2008: 17) 
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1.2 Ο θόζκνο ησλ απνδείμεσλ καζεκαηηθώλ ζεσξεκάησλ 
 

΢χκθσλα κε ηνλ Γθαιηιέν Γθαιηιέη, ην ζχκπαλ δελ κπνξεί λα δηαβαζηεί παξά 

κφλν αθνχ καζεπηεί ε γιψζζα ηνπ θαη έρεη γίλεη εμνηθείσζε κε ηνπο ραξαθηήξεο κε 

ηνπο νπνίνπο ε γιψζζα ηνπ είλαη γξακκέλε. Ζ γιψζζα ηνπ είλαη ε καζεκαηηθή 

γιψζζα, θαη ηα γξάκκαηα είλαη ηξίγσλα, θχθινη θαη άιια γεσκεηξηθά ζρήκαηα, 

ρσξίο ηα νπνία ζπλεπψο είλαη αλζξσπίλσο αδχλαην λα θαηαλνεζεί έζησ θαη κηα 

ιέμε. Υσξίο απηά, είλαη ζαλ λα πεξηπιαληφκαζηε ζε έλα ζθνηεηλφ ιαβχξηλζν.
1
 

Σα καζεκαηηθά είλαη ε επηζηήκε πνπ πξαγκαηεχεηαη έλα ζχζηεκα γλψζεσλ, ην 

νπνίν απνηειείηαη απφ ζεκειηψδεηο έλλνηεο θαη βαζηθέο πξνηάζεηο θαη κειεηά ηηο 

ζρέζεηο φισλ ησλ κεηξήζηκσλ αληηθεηκέλσλ ηεο θχζεο, ηεο πξαγκαηηθφηεηαο αιιά 

θαη ηεο θαληαζίαο καο. Οη πξσηαξρηθέο έλλνηεο θαζψο θαη νη πξνηάζεηο πνπ ηηο 

ζπλνδεχνπλ, απνηεινχλ ηε βάζε ηνπ θφζκνπ ησλ καζεκαηηθψλ θαη ζε ζπλδηαζκφ κε 

ηηο ζπλέπεηέο ηνπο ζπληεινχλ ηα γλσζηά ζε φινπο καο ζεσξήκαηα. Σα ζεσξήκαηα 

δελ απνηεινχλ πξνηάζεηο ε αιήζεηα ησλ νπνίσλ είλαη αδηακθεζβήηεηα πξνθαλήο. Ζ 

δηαδηαθαζία θαηά ηελ νπνία επηθπξψλεηαη ε νξζφηεηα ελφο ζεσξήκαηνο είλαη ε 

απόδεημε. Πξφθεηηαη, ινηπφλ, γηα έλα ζπιινγηζκφ ν νπνίνο νδεγεί ζην ζπκπέξαζκα 

πσο κία πξφηαζε είλαη αιεζήο ζε φιεο ηηο πεξηπηψζεηο ζηηο νπνίεο εθαξκφδεηαη, 

ρσξίο θακία εμαίξεζε. ΋ηαλ έλα ζεψξεκα έρεη απνδεηθηεί, κπνξεί λα ρξεζηκνπνηεζεί 

σο βάζε γηα ηελ απφδεημε άιισλ πξνηάζεσλ. Λήκκα κπνξεί λα ιέγεηαη έλα ζεψξεκα 

αλ ρξεζηκνπνηείηαη σο βήκα ζηελ απφδεημε ελφο ζεσξήκαηνο. Σα αμηψκαηα είλαη νη 

πξνηάζεηο απηέο πνπ δελ γίλεηαη, ή δελ ρξεηάδεηαη, λα απνδεηθηνχλ θαη ε αιήζεηα 

ηνπο είλαη θαζνιηθή. 

Έλα ζεκειηψδεο εξψηεκα είλαη, γηαηί νη Αξραίνη Έιιελεο απφ ηε ζηηγκή πνπ 

αζρνιήζεθαλ κε ηα καζεκαηηθά, «εηζήγαγαλ» ηελ απφδεημε, ε νπνία θαη έιαβε 

εμαηξεηηθά ζεκαληηθή ζέζε ζηελ επηζηήκε; Αλ ππνηεζεί φηη ηα καζεκαηηθά είλαη 

απιά κία νδφο «ηαθηνπνίεζεο» ρεηξνπηαζηψλ θαη πξνθαλψλ αληηθεηκέλσλ, ηφηε ε 

χπαξμε ηεο απφδεημεο κνηάδεη αλνχζηα. Αλ, φκσο, ηα καζεκαηηθά πξαγκαηεχνληαη 

δεηήκαηα πνπ δελ γίλνληαη αληηιεπηά απφ ηηο αλζξψπηλεο αηζζήζεηο, ή απαηηνχλ 

ηδηαίηεξε δηαίζζεζε γηα λα γίλνπλ θαηαλνεηά, ηφηε ε έλλνηα ηεο απφδεημεο είλαη θάζε 

άιιν παξά αλνχζηα. Οη Αξραίνη Έιιελεο δελ ππνβίβαδαλ νχηε παξέβιεπαλ ηελ αμία 

                                                 
1
 Βι. 

https://el.wikiquote.org/wiki/%CE%93%CE%B1%CE%BB%CE%B9%CE%BB%CE%B1%CE%AF

%CE%BF%CF%82 (πξφζβαζε ζηηο 09/04/2017) 

https://el.wikiquote.org/wiki/%CE%93%CE%B1%CE%BB%CE%B9%CE%BB%CE%B1%CE%AF%CE%BF%CF%82
https://el.wikiquote.org/wiki/%CE%93%CE%B1%CE%BB%CE%B9%CE%BB%CE%B1%CE%AF%CE%BF%CF%82
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ηεο εκπεηξίαο, ηεο δηαίζζεζεο θαη ηνπ πεηξάκαηνο. Απιψο δελ αξθνχληαλ ζε απηά, 

παξά είραλ ηελ αλάγθε λα αηηηνινγνχλ νπνηαδήπνηε δηαδηθαζία αθνινπζνχζαλ γηα 

ηε ιχζε ελφο πξνβιήκαηνο. Έηζη, κε ηε ζπκβνιή ηεο απφδεημεο φρη κφλν 

ηεθκεξηψζεθε έλαο κεγάινο φγθνο ζπζζσξεπκέλεο γλψζεο, αιιά 

πξαγκαηνπνηήζεθαλ θαη πνιιά απφ ηα αμηνζαχκαζηα επηηεχγκαηα ηεο αξραίαο 

ειιεληθήο επνρήο. Δμεξεπλψληαο, ινηπφλ, ηα ίρλε ηεο απφδεημεο απφ ηε γέλλεζε ηεο 

ηδέαο ηεο θαη θσηίδνληαο ηηο πηπρέο ηεο εμέιημήο ηεο, αλνίγεηαη έλαο δξφκνο πνπ 

νδεγεί ζηε ζεκεξηλή ηεο κνξθή θαη ζηηο θαηεγνξίεο απφ ηηο νπνίεο απνηειείηαη. 

(Καξδακίηζεο, 2010: 13˙ Δμαξράθνο, 1990: 89) 
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1.2.1 Ιζηνξηθή Αλαδξνκή 
 

Ζ απφδεημε άζθεζε ζεκειηψδε ξφιν ζηελ πνξεία ηεο επηζηήκεο ησλ 

καζεκαηηθψλ, θαζψο ε ηδέα ηεο ζπλαληάηαη ζηνπο πξψηνπο θηφιαο καζεκαηηθνχο 

πξνβιεκαηηζκνχο πνιινχο αηψλεο πξηλ. ΢πλέβαιε θαζνξηζηηθά ζηε γέλλεζε λέσλ 

ελλνηψλ θαη καζεκαηηθψλ αληηθεηκέλσλ, θαζψο θαη ζηελ επηλφεζε θαηλνχξησλ 

θιάδσλ ηεο επηζηήκεο. 

Ο πξψηνο πνπ αλαθέξεηαη φηη εηζήγαγε ηελ έλλνηα ηεο απφδεημεο ζην ζχκπαλ 

ησλ καζεκαηηθψλ, πξνθεηκέλνπ λα εγθπξνπνηήζεη ηνπο καζεκαηηθνχο ζπιινγηζκνχο 

ηνπ, ήηαλ ν Θαιήο ν Μηιήζηνο (640 ή 624 π.Υ. - 546 π.Υ.). Ο Θαιήο είλαη ν 

αξραηφηεξνο πξνζσθξαηηθφο θηιφζνθνο, ν πξψηνο ησλ επηά ζνθψλ ηεο αξραηφηεηαο, 

καζεκαηηθφο, θπζηθφο, αζηξνλφκνο, κεραληθφο, κεηεσξνιφγνο θαη ηδξπηήο ηεο 

Ησληθήο ΢ρνιήο ηεο θπζηθήο θηινζνθίαο ζηε Μίιεην. Υαξαθηεξηζηηθά ν Μπέξηξαλη 

Ράζει (1872-1970) είπε πσο «Ζ Γπηηθή θηινζνθία αξρίδεη κε ηνλ Θαιή». Ο Θαιήο 

πξνζπάζεζε λα θαηαλνήζεη ηνλ θφζκν θαη λα θαηαλνήζεη ηα θπζηθά θαηλφκελα κέζα 

απφ ηα κάηηα ηεο επηζηήκεο, ρσξίο λα αλαθέξεηαη ζηε κπζνινγία φπσο γηλφηαλ ζηελ 

επνρή ηνπ. Κέξδηζε ην ζαπκαζκφ ησλ Αηγππηίσλ ππνινγίδνληαο ην χςνο ησλ 

ππξακίδσλ, βαζηδφκελνο ζην κήθνο ηεο ζθηάο ηνπο θαη ηεο ζθηάο κηαο ξάβδνπ. Ζ 

πξψηε απφδεημε ζηελ ηζηνξία ησλ καζεκαηηθψλ νθείιεηαη ζε απηφλ θαη αθνξά ζηελ 

πξφηαζε:  «Ζ δηάκεηξνο ελφο θχθινπ ηνλ δηρνηνκεί». ΢ην Θαιή απνδίδνληαη απφ 

ηνπο αξραίνπο ζπγγξαθείο πέληε αθφκα απνδείμεηο γεσκεηξηθψλ πξνηάζεσλ, κία εθ 

ησλ νπνίσλ είλαη γλσζηή σο «Σν Θεψξεκα ηνπ Θαιή». Ωζηφζν, ππάξρνπλ 

κεδακηλέο πιεξνθνξίεο ζρεηηθά κε ην είδνο ησλ απνδείμεσλ ηνπ Θαιή.
2
 

΢ηε ζπλέρεηα πήξαλ ηε ζθπηάιε νη Ππζαγφξεηνη, νη νπνίνη είλαη 

αλακθηζβήηεην πσο θαηέρνπλ κία απφ ηηο ζεκαληηθφηεξεο ζέζεηο ζηελ ηζηνξία ηεο 

αξραίαο ειιεληθήο ζθέςεο. ΢χκθσλα κε ηελ παξάδνζε, έλα απφ ηα θχξηα 

ραξαθηεξηζηηθά ηεο ζρνιήο ησλ Ππζαγνξείσλ ήηαλ ε κπζηηθφηεηα, ε νπνία 

πεξηέβαιε φια ηα βαζηθά δφγκαηά ηεο, αιιά θαη ηνλ ίδην ηνλ Ππζαγφξα. Παξά ηε 

κπζηηθφηεηα, φκσο, έλα κεγάιν κέξνο ηεο δηδαζθαιίαο ηνπ είλαη γλσζηφ, φπσο 

επίζεο θαη ε γεληθφηεξε θηινζνθηθή πξνζέγγηζε ηεο δσήο θαη ηεο επηζηήκεο πνπ 

πξέζβεπαλ νη Ππζαγφξεηνη. Ωζηφζν, νη γλψζεηο καο γηα ηνπο Ππζαγφξεηνπο 

αληινχληαη απνθιεηζηηθά απφ έξγα κεηαγελέζηεξσλ ζπγγξαθέσλ, ζηνπο νπνίνπο 

                                                 
2
 Βι. https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%98%CE%B1%CE%BB%CE%AE%CF%82 (πξφζβαζε ζηηο 

24/05/2017) 

https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A0%CF%81%CE%BF%CF%83%CF%89%CE%BA%CF%81%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%BF%CE%AF_%CF%86%CE%B9%CE%BB%CF%8C%CF%83%CE%BF%CF%86%CE%BF%CE%B9
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%95%CF%80%CF%84%CE%AC_%CF%83%CE%BF%CF%86%CE%BF%CE%AF
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CF%8C%CF%82
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A6%CF%85%CF%83%CE%B9%CE%BA%CF%8C%CF%82
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CF%83%CF%84%CF%81%CE%BF%CE%BD%CF%8C%CE%BC%CE%BF%CF%82
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B7%CF%87%CE%B1%CE%BD%CE%B9%CE%BA%CF%8C%CF%82
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B5%CF%84%CE%B5%CF%89%CF%81%CE%BF%CE%BB%CF%8C%CE%B3%CE%BF%CF%82
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A3%CF%87%CE%BF%CE%BB%CE%AE_%CF%84%CE%B7%CF%82_%CE%99%CF%89%CE%BD%CE%AF%CE%B1%CF%82
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%98%CE%B1%CE%BB%CE%AE%CF%82
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πεξηιακβάλνληαη θαη νη ιεγφκελνη «Νενππζαγφξεηνη». Αλαπφθεπθηα, ινηπφλ, δελ 

είλαη εθηθηφ λα απνδεηρζεί ηη πξαγκαηηθά αλήθεη ζηε ζθέςε ηνπ ίδηνπ ηνπ Ππζαγφξα 

θαη ηη ζηνπο καζεηέο ηνπ. 

Οη Ππζαγφξεηνη, θαη πην ζπγθεθξηκέλα ην φλνκα ηνπ Ππζαγφξα, είλαη 

ζπλδεδεκέλνη κε ην ππζαγφξεην ζεψξεκα. ΢ην εξψηεκα, πνηα ήηαλ αθξηβψο ε 

απφδεημε πνπ αλαθάιπςαλ νη Ππζαγφξεηνη, δελ ππάξρεη ζίγνπξε απάληεζε. Ζ 

απφδεημε πνπ ζπλαληάεη θαλέλαο ζηα ΢ηνηρεία ηνπ Δπθιείδε (Βηβιίν 1, πξφηαζε 47) 

θαίλεηαη πσο είλαη αξθεηά δηαθνξεηηθή απφ ηελ αξρηθή. ΢χκθσλα κε ηνλ Robinson 

είλαη πηζαλφ ε αξρηθή απφδεημε λα ζηεξηδφηαλ ζηελ ζεσξία νκνίσλ ηξηγψλσλ, πνπ 

ήηαλ γλσζηή ζηνπο Ππζαγφξεηνπο, θαη πηζαλψο λα είρε ηελ παξαθάησ κνξθή: 

  

  

  

  

  

  

  

  

 Έζησ νξζνγψλην ηξίγσλν ΑΒΓ, ζην νπνίν θέξνπκε ηελ θάζεην ΑΓ. Σα 

ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΓΓ είλαη φκνηα πξνο ην αξρηθφ ηξίγσλν ΑΒΓ θαη, βέβαηα, φκνηα 

κεηαμχ ηνπο. 

 

Δπνκέλσο: 

 

ΒΑ² = ΒΓ · ΒΓ 

ΑΓ² = ΓΓ · ΒΓ 

 

Αζξνίδνληαο θαηά κέιε έρνπκε φηη: 

 

ΒΑ² + ΑΓ² = ΒΓ · ΒΓ + ΓΓ · ΒΓ = (ΒΓ+ΓΓ) · ΒΓ = ΒΓ²   (Robinson, 1968: 64) 
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Ζ αλαθάιπςε απηή νδήγεζε ζε κία ηξνκεξή θξίζε πνπ είρε ηειηθή ζπλέπεηα ηελ 

νπζηαζηηθή δηάιπζε ηεο ζρνιήο ησλ Ππζαγνξείσλ. (Αλαπνιηηάλνο, 1985: 13-14) 

Αμίδεη λα αλαθεξζεί έλα παξάδεηγκα απφδεημεο ζηελ πξσηαξρηθή ηεο κνξθή, 

δειαδή, κία κέζνδνο πνπ ρξεζηκνπνηνχζαλ νη αξραίνη Έιιελεο κε ζθνπφ λα 

ππνινγίζνπλ ην κέγηζην θνηλφ κέηξν αλάκεζα ζε δχν δεδνκέλα κήθε. Ζ δηαδηθαζία 

απηή είλαη γλσζηή σο κέζνδνο ηεο ακνηβαίαο αθαίξεζεο θαη έρεη σο εμήο: δνζέλησλ 

δχν δεδνκέλσλ κεθψλ, έζησ x θαη y κε y x , αθαηξνχκε απφ ην κήθνο y ην 

θαηάιιειν πνιιαπιάζην ηνπ κήθνπο x, έηζη ψζηε ην ππφινηπν z λα ηθαλνπνηεί ηε 

ζρέζε  x > z ≥ 0 . Δπαλαιακβάλνληαο ηελ παξαπάλσ δηαδηθαζία, έρνληαο ηψξα λα 

ζπγθξίλνπκε ηα κήθε x θαη z, αθαηξνχκε απφ ην x θαηάιιειν πνιιαπιάζην ηνπ z θαη 

ζπλερίδνπκε λα εθηεινχκε απηφλ ηνλ αιγφξηζκν κέρξηο φηνπ ην ππφινηπν ηεο 

αθαίξεζεο λα γίλεη 0. Σν κήθνο πνπ ρξεζηκνπνηήζεθε ηειεπηαίν σο δηαηξέηεο είλαη 

ην θνηλφ κέηξν ησλ κεθψλ x θαη y. ΢ηελ πεξίπησζε πνπ ηα κήθε x θαη y είλαη 

αζχκκεηξα, ηα παξαπάλσ βήκαηα επαλαιακβάλνληαη επ‟ άπεηξνλ, εθφζνλ δελ 

κπνξεί λα επηηεπρζεί ππφινηπν 0. Πηζαλνινγείηαη πσο ε αλαθάιπςε ηεο χπαξμεο 

αζχκκεηξσλ κεγεζψλ επεηεχρζε απφ ηνλ Ππζαγφξεην Ίππαζν, φπσο ζα αλαθεξζεί 

θαη παξαθάησ ζην αζηπλνκηθφ κπζηζηφξεκα «Ππζαγφξεηα Δγθιήκαηα». Ζ 

αλαθάιπςε ησλ αζχκκεηξσλ κεγεζψλ ήξζε ζε πξφζθξνπζε κε ηελ ππζαγφξεηα 

θνζκνζεσξία θαη σο απνηέιεζκα ε θαηαζηξνθή απηήο ηεο ζρνιήο, νδήγεζε 

ζηαδηαθά κεηά απφ αηψλεο, ζηνπο γλσζηνχο ζε φινπο καο «πξαγκαηηθνχο αξηζκνχο». 

(Αλαπνιηηάλνο, 1985: 24) 

Ζ απνδεηθηηθή δηαδηθαζία ηειεηνπνηήζεθε ζηελ Αθαδεκία Πιάησλνο, ε νπνία 

ηδξχζεθε ζηελ Αζήλα γχξσ ζην 387 π.Υ. απφ ηνλ Πιάησλα κεηά ην πξψην ηαμίδη ηνπ 

(398-390 π.Υ.) ζηε ΢ηθειία. Ζ βαζηθή ζπκβνιή ηεο Αθαδεκίαο ζηα καζεκαηηθά 

ζπλίζηαηαη ζην φηη ζπγθέληξσζε ηηο έσο ηφηε καζεκαηηθέο γλψζεηο πνπ πξνέξρνληαλ 

απφ ηνπο Ππζαγνξείνπο, ηηο ηαμηλφκεζε, ηηο εμέιιημε θαη ηηο έζεζε ζε έλα ινγηθφ 

απνδεηθηηθφ ζχζηεκα, θαζηζηψληαο άξηηεο ηηο απνδεηθηηθέο κεζφδνπο. Έλα ζπκπαγέο 

απνηέιεζκα φισλ ησλ παξαπάλσ, ήηαλ ηα ΢ηνηρεία ηνπ Δπθιείδε, πνπ παξφιν πνπ 

γξάθηεθαλ ζηελ Αιεμάλδξεηα, απνηεινχλ απνθιεηζηηθφ έξγν ηεο Αθαδεκίαο 

Πιάησλνο. 

Καηά ηνλ Πιάησλα, απνδεηθλχνληαο έλα ζεψξεκα δηαηππψλνληαη αιήζεηεο πνπ 

ζρεηίδνληαη κε ηελ πεξηγξαθή ησλ καζεκαηηθψλ ηδεψλ. Οη αιεζείο καζεκαηηθέο 
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πξνηάζεηο, ζχκθσλα κε ηελ Πιάησλα, είλαη απφ ηε θχζε ηνπο αλαγθαίεο, δεδνκέλνπ 

πσο βαζίδνληαη ζε πξαγκαηηθέο δνκηθέο ζρέζεηο ησλ πιαησληθψλ ηδεψλ. Οη αιήζεηεο 

απηέο δελ εμαξηψληαη απφ ηελ ηθαλφηεηα ηνπ καζεκαηηθνχ λα ηηο ζπιιάβεη, αιιά 

ππάξρνπλ αλεμάξηεηα απφ εθείλνλ. Ο καζεκαηηθφο, γηα ηνλ Πιάησλα, δελ 

εθεπξίζθεη λέεο καζεκαηηθέο αιήζεηεο. Δθείλεο ππάξρνπλ αλακέλνληαο γηα ηελ 

εμεξεχληζή ηνπο. 

Οη καζεκαηηθέο αιήζεηεο είλαη αλεμάξηεηεο απφ ην θνξκαιηζκφ, πνπ 

ζπγθεθξηκέλα ρξεζηκνπνηείηαη γηα ηε δηαηχπσζή ηνπο θαη ε ρξήζε ζρεκάησλ, 

γξακκψλ θαη εηθφλσλ δελ έρεη ζρέζε κε ηηο ίδηεο. Έρεη ζρέζε κε ηελ αλαθάιπςή 

ηνπο. Ζ ρξήζε ζρεκάησλ, γξακκψλ θαη εηθφλσλ ζρεηίδεηαη κε ηελ αηζζεηεξηαθή 

παξαηήξεζε πνπ ππνβνεζεί ζηε ζχιιεςε ησλ ηδεψλ θαη φρη ζηελ εθεχξεζή ηνπο. 

Πνιιέο θνξέο ε αλαθάιπςε απηψλ ησλ αιεζεηψλ πεξλάεη κέζα απφ ηνπο δαηδάινπο 

ζπγθεθξηκέλσλ θαηαζθεπαζηηθψλ αιγνξίζκσλ. Οχηε απηνί νη αιγφξηζκνη είλαη 

απαξαίηεηνη γηα ην ραξαθηεξηζκφ κηα ζπγθεθξηκέλεο πξφηαζεο σο αιεζνχο ή 

ςεπδνχο. Δίλαη βέβαηα απαξαίηεηνη γηα ηελ αλαθάιπςε ηεο αιήζεηαο αιιά δελ 

απνηεινχλ απαξαίηεην ζπζηαηηθφ ηεο. Μία καζεκαηηθή πξφηαζε είλαη αιεζήο ή φρη, 

επεηδή αληηζηνηρεί ή φρη ζε θάπνηα ζπγθεθξηκέλα δνκηθά ραξαθηεξηζηηθά ηνπ 

ζχκπαληνο ησλ καζεκαηηθψλ Ηδεψλ ηα νπνία θαη πεξηγξάθεη. Ζ ζπγθεθξηκέλε 

θαηαζθεπή ή ν αιγφξηζκνο πνπ ζα ρξεζηκνπνηεζεί γηα ηελ αλαθάιπςή ηεο, παίδεη 

ξφιν θαζαξά βνεζεηηθφ θαη αληηπξνζσπεχεη ην κίην ηεο Αξηάδλεο γηα ηελ έμνδν απφ 

ηνλ ιαβχξηλζν. Ζ έμνδνο απφ ηνλ ιαβχξηλζν ππάξρεη αλεμάξηεηα απφ ην κίην. 

Υξεηάδεηαη βέβαηα πνιιέο θνξέο επθπτα, ππνκνλή θαη πνιιή εξγαηηθφηεηα γηα ηελ 

εχξεζή ηνπ. Ζ χπαξμε φκσο ηεο εμφδνπ δελ έρεη θακία ζρέζε κε φια απηά. Αθφκα 

θαη ε γιψζζα πνπ ρξεζηκνπνηείηαη γηα ηελ πεξηγξαθή ηέηνησλ αιγνξίζκσλ ή 

θαηαζθεπψλ δίλεη, ζχκθσλα κε ηνλ Πιάησλα, ηειείσο ιαλζαζκέλε εληχπσζε γχξσ 

απφ ην ηη είλαη ε καζεκαηηθή γλψζε. Μία ηέηνηα πεξηγξαθηθή γιψζζα  είλαη 

ζηξακέλε πξνο ηελ πεξηγξαθή ηνπ ζπγθεθξηκέλνπ αιγνξίζκνπ θαη έηζη δίλεη ηελ 

εληχπσζε πσο ν καζεκαηηθφο δεκηνπξγεί ηα καζεκαηηθά ηνπ, ελψ ε αιήζεηα - θαηά 

ηνλ Πιάησλα - είλαη πσο κφλν ηα αλαθαιχπηεη. (Αλαπνιηηάλνο, 1985: 34) 

Μεγάιν ελδηαθέξνλ παξνπζηάδεη ε αληίιεςε ηνπ Πιάησλα γηα ηε ζρέζε ησλ 

εθαξκνζλέλσλ καζεκαηηθψλ πνπ βαζίδνληαη ζηελ αλζξψπηλε αηζζεηεξηαθή 

αληίιεςε θαη ηε δηέγεξζε ηεο θαληαζίαο, κε ηα θαζαξά καζεκαηηθά πνπ 

εθθξάδνληαη κέζσ πξνηάζεσλ νη νπνίεο είλαη αλαγθαία αιεζείο θαη αδηάβιεηεο ζην 
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ρξφλν. Έλα ραξαθηεξηζηηθφ παξάδεηγκα πνπ θαζηζηά ζαθή ηελ αληίιεςε απηή ηνπ 

Πιάησλα, είλαη ην εμήο: ε πξφηαζε " 1+1=2 " είλαη αλαγθαία αιεζήο, θαζψο 

εθθξάδεη θάηη δηαξθέο θαη αλαιινίσην, ελψ ε πξφηαζε " 1 πέηξα + 1 πέηξα = 2 

πέηξεο " απνηειεί κία εκπεηξηθή πξφηαζε ε νπνία πξνζεγγίδεη ηελ πξνεγνχκελε θαη 

δαλείδεηαη ηελ αιήζεηα ηεο. Βαζηθή πξνυπφζεζε είλαη ην αληηθείκελν "πέηξα" λα 

είλαη έλα ππαξθηφ αληηθείκελν ηνπ θπζηθνχ καο ζχκπαληνο, δηαθνξεηηθά ε εκπεηξηθή 

πξφηαζε πνπ πξναλαθέξζεθε, δελ ζα είρε θαλέλα λφεκα ζε έλα θφζκν ρσξίο πέηξεο! 

΢πκπεξαζκαηηθά, θαηά ηνλ Πιάησλα, ηα θπζηθά αληηθείκελα πξνζεγγίδνπλ ηηο ηδέεο 

θαη έηζη ηα εθαξκνζκέλα καζεκαηηθά δηθαηψλνληαη απφ ηελ χπαξμε ησλ θαζαξψλ 

καζεκαηηθψλ. 

Γηα ην ξφιν ηεο δηαιεθηηθήο κεζφδνπ ζηελ αλαθάιπςε ιαλζάλνπζαο γλψζεο 

θαη ηνλ παξαιιειηζκφ ηεο κε ηε καηεπηηθή ηέρλε, είλαη ραξαθηεξηζηηθφο ν 

πιαησληθφο δηάινγνο Θεαίηεηνο (Πιάησλνο, Θεαίηεηνο 148b – 151d). ΢ην δηάινγν 

Μέλσλ (Πιάησλνο, Μέλσλ 81c – 86b) αλαπηχζζεηαη δηεμνδηθά ε πιαησληθή ζεσξία 

πσο ε γλψζε είλαη αλάκλεζε. Δθεί ν Μέλσλ θαιεί έλα λεαξφ δνχιν ηνπ, κεηά απφ 

παξάθιεζε ηνπ ΢σθξάηε, ηνλ νπνίν ζηε ζπλέρεηα ρξεζηκνπνηεί ν ΢σθξάηεο γηα λα 

απνδείμεη ηε ζεσξία ηνπ. Σνπ ππνβάιιεη ην παξαθάησ εξψηεκα: Πνην είλαη ην κήθνο 

ηεο πιεπξάο ελφο ηεηξαγψλνπ κε εκβαδφλ δηπιάζην ηνπ εκβαδνχ ελφο ηεξαγψλνπ 

πιεπξάο ίζεο κε 2 πφδεο; Ο δνχινο απαληάεη αξρηθά πσο ην κήθνο πξέπεη λα είλαη 

ίζν κε 4 πφδεο. ΢ε έλα πξψην ζηάδην ν ΢σθξάηεο αθήλεη ην δνχιν ζηνλ πιάλε ηνπ. 

΢ηε ζπλέρεηα, θάλνληαο ζρεηηθνχο ππνινγηζκνχο, ηνλ βνεζά λα ζπλεηδεηνπνηήζεη 

πσο φηαλ ε πιεπξά ηεηξαγψλνπ δηπιαζηάδεηαη, ην εκβαδφλ ηνπ ηεηξαπιαζηάδεηαη. Ζ 

λέα πξφηαζε ηνπ δνχινπ κεηά απ' απηφ είλαη λα ζεσξεζεί ε πιεπξά ηνπ ηεηξαγψλνπ 

κηάκηζε θνξά κεγαιχηεξε ηνπ πξνεγνχκελνπ, δειαδή 3 πφδεο. Σν εμαγφκελν βέβαηα 

δελ είλαη ζσζηφ γηαηί ην παξαγφκελν ηεηξάγσλν έρεη εκβαδφλ 9 ηεηξαγσληθνχο 

πφδεο.  Ο ΢σθξάηεο ζηε ζπλέρεηα δηαθφπηεη ηηο εξσηήζεηο θαη επηζεκαίλεη ζην 

Μέλσλα πσο ε θξηηηθή ηθαλφηεηα ηνπ δνχινπ έρεη απμεζεί ζε ζρέζε κε απηή πνπ 

είρε πξηλ αξρίζεη ν δηάινγνο θαη πσο απηφ ζπληειέζηεθεο ρσξίο ν δνχινο λα 

απνθηήζεη θακία πξφζζεηε γλψζε. Ο ΢σθξάηεο ζ'απηφ ην ζεκείν ζεσξεί φηη θάηη 

ηέηνην δείρλεη πσο νη εξσηήζεηο πνπ ππνβιήζεθαλ ζην δνχιν ηνλ βνήζεζαλ λα 

ζπλεηδεηνπνηήζεη απιψο ηελ ήδε ελππάξρνπζα γλψζε κέζα ηνπ. Πξνρσξεί ζηελ 

επαλάιεςε ηνπ δηαιφγνπ ηνπ κε ην δνχιν θαη ηνλ νδεγεί ηειηθά ζηε ζσζηή ιχζε ηνπ 
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πξνβιήκαηνο ρσξίο, θαηά ηε γλψκε ηνπ πάιη, λα ηνλ κάζεη ηίπνηε λέν. 

(Αλαπνιηηάλνο, 1985: 36-37) 

Ο επφκελνο ζηαζκφο ηνπ ηζηνξηθνχ ηαμηδηνχ πνπ αθνινχζεζε ε καζεκαηηθή 

απφδεημε, αμίδεη λα γίλεη ζε έλαλ παγθνζκίνπ θήκεο Έιιελα καζεκαηηθφ, ηνλ 

Δπθιείδε, ν νπνίνο πηζαλφηαηα ππήξμε καζεηήο ηεο Αθαδεκίαο Πιάησλνο. Ο 

Δπθιείδεο δίδαμε θαη πέζαλε ζηελ 

Αιεμάλδξεηα ηεο Αηγχπηνπ, πεξίπνπ 

θαηά ηελ δηάξθεηα ηεο βαζηιείαο ηνπ 

Πηνιεκαίνπ Α΄ (323 π.Υ. - 283 π.Υ.) θαη 

ζηηο κέξεο καο είλαη γλσζηφο σο ν 

«παηέξαο» ηεο Γεσκεηξίαο. Σνλ 3ν 

αηψλα π.Υ., ην θνξπθαίν θέληξν ηεο 

καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο θαη ηεο 

έξεπλαο ήηαλ ην Μνπζείν ηεο Αιεμάλδξεηαο, φπνπ δίδαμε θαη έγξαςε ηα ΢ηνηρεία 

(πεξ. 300 π.Υ.), ηα νπνία ζεσξνχληαη επξέσο σο ηα πην επηηπρεκέλα θαη κε ηελ 

κεγαιχηεξε επηξξνή, βηβιία φισλ ησλ επνρψλ (βι. Δηθφλα 1). Σα ΢ηνηρεία, ηα νπνία 

εηζήγαγαλ ηε καζεκαηηθή αθξίβεηα κέζσ ηεο αμησκαηηθήο κεζφδνπ, είλαη ην 

αξραηφηεξν παξάδεηγκα πνπ ρξεζηκνπνίεζε ηε κνξθή πνπ ρξεζηκνπνηείηαη κέρξη θαη 

ζήκεξα: νξηζκφο → αμίσκα → ζεψξεκα → απφδεημε. Θα κπνξνχζε θαλείο λα 

ηζρπξηζηεί πσο δελ πξφθεηηαη αθξηβψο γηα έλα κεγάιν θαηλνηφκν, φζν γηα έλαλ επθηή 

νξγαλσηή πνπ ζπζηεκαηνπνίεζε θαη έζεζε ζε ζηέξεα ζεσξεηηθά ζεκέιηα ηα 

ζπκπεξάζκαηα ζηα νπνία έθηαζαλ ν Θαιήο, ν Δχδνμνο θαη άιιεο πξνζσπηθφηεηεο 

ηεο επνρήο. Ο Δπθιείδεο είρε, νπζηαζηηθά, ηελ ηθαλφηεηα λα αλαζπληάμεη ηηο 

απνδείμεηο ησλ ζεσξεκάησλ ζε ζχληνκνπο απζηεξνχο φξνπο.
3
 

Δπάμηα αλαιακβάλεη ηε ζθπηάιε ν Αξρηκήδεο (287 - 212 π.Υ.) ν ΢πξαθνχζηνο, 

ν νπνίνο ζεσξείηαη έλαο απφ ηνπο κεγαιχηεξνπο καζεκαηηθνχο ηεο αξραηφηεηαο. Ο 

Αξρηκήδεο ρξεζηκνπνίεζε ηε κέζνδν ηεο εμάληιεζεο γηα λα ππνινγίζεη ηελ πεξηνρή 

θάησ απφ ην ηφμν κίαο παξαβνιήο κε ην άζξνηζκα ησλ άπεηξσλ ζεηξψλ, κε ηξφπν φρη 

ηδηαίηεξα δηαθνξεηηθφ ζπγθξηηηθά κε ηνπο κνληέξλνπο ινγηζκνχο. Δπηπιένλ, απέδεημε 

φηη θάπνηνο κπνξεί λα ρξεζηκνπνηήζεη ηε κέζνδν ηεο εμάξηεζεο γηα λα ππνινγίζεη 

ηελ ηηκή ηνπ π κε ηε κεγαιχηεξε δπλαηή αθξίβεηα, απνζπψληαο ηελ πην αθξηβή ηηκή 

                                                 
3
 Βι. 

https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%95%CF%85%CE%BA%CE%BB%CE%B5%CE%AF%CE%B4

%CE%B7%CF%82 (πξφζβαζε ζηηο 05/05/2017) 

Δηθόλα 1: Έλα από ηα παιαηόηεξα ζσδόκελα ζξαύζκαηα 

από ηα Στοιχεία ηνπ Δπθιείδε. 

https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%95%CF%85%CE%BA%CE%BB%CE%B5%CE%AF%CE%B4%CE%B7%CF%82
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%95%CF%85%CE%BA%CE%BB%CE%B5%CE%AF%CE%B4%CE%B7%CF%82
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ηνπ π πνπ έρεη ππάξμεη, 310⁄71 < π < 310⁄70. 

Δπηπξνζζέησο, κειέηεζε ηε ζπείξα ζηελ 

νπνία έδσζε θαη ην φλνκα ηνπ, εμάγνληαο 

ζπλαξηήζεηο απφ ηνπο φγθνπο ησλ 

γεσκεηξηθψλ επηθαλεηψλ (παξαβνιή, έιιεηςε, 

ππεξβνιή) θαη ελφο επθπέζηαηνπ ζπζηήκαηνο 

γηα λα εθθξάδεη πνιχ κεγάινπο αξηζκνχο. Ο 

ίδηνο ζεψξεζε σο ην κέγηζην θαηφξζσκα ηνπ 

ηελ αλαθάιπςε κέηξεζεο ηεο επηθάλεηαο θαη 

ηνπ φγθνπ κίαο ζθαίξαο, ε νπνία ηζνχηαη κε ηα 2/3 ηεο επηθάλεηαο θαη ηνπ φγθνπ 

ελφο εγγεγξακκέλνπ θπιίλδξνπ ζηε ζθαίξα. Αμίδεη λα ζεκεησζεί πσο ν ηάθνο ηνπ 

είρε έλα γιππηφ πνπ απεηθφληδε ηελ παξαπάλσ καζεκαηηθή απφδεημε. Οη ηειεπηαίεο 

ιέμεηο πνπ ηνπ απνδίδνληαη είλαη «κελ ελνριείηε ηνπο θχθινπο κνπ», αλαθεξφκελνο 

ζην καζεκαηηθφ ηνπ ζρέδην ην νπνίν ζεσξείηαη φηη κειεηνχζε φηαλ ηνλ δηέθνςε ν 

Ρσκαίνο ζηξαηηψηεο (βι. Δηθφλα 2).
4
 

Σν δξφκν πνπ ράξαμε ν Αξρηκήδεο αθνινπζνχλ ζπνπδαίνη Έιιελεο 

καζεκαηηθνί, φπσο ν Απνιιψληνο ν Πεξγαίνο (262-190 π.Υ.) πνπ έθαλε ζεκαληηθέο 

βειηηψζεηο ζηελ κειέηε ηνπ θψλνπ, ν Δξαηνζζέλεο ν Κπξελαίνο (276-194 π.Υ.) πνπ 

επηλφεζε ην "Κφζθηλν ηνπ Δξαηνζζέλε" ην νπνίν έβξηζθε ηνπο πξψηνπο αξηζκνχο, ν 

Ίππαξρνο ηεο Νίθαηαο (190-120 π.Υ) ν νπνίνο ζεσξείηαη ν ζεκειησηήο ηεο 

ηξηγσλνκεηξίαο θαη ηδηαίηεξα ηνπ πξψηνπ γλσζηνχ ηξηγσλνκεηξηθνχ πίλαθα θαη ν 

Κιαχδηνο Πηνιεκαίνο (90-168 κ.Υ.) ν νπνίνο θξχβεηαη πίζσ απφ ηελ πην 

νινθιεξσκέλε θαη ζεκαληηθή ηξηγσλνκεηξηθή ζπλεηζθνξά ζηελ αξραηφηεηα. 

Μεηά ηνλ Κιαχδην αθνινπζεί κία πεξίνδνο ζηαζηκφηεηαο (κεηαμχ 250 θαη 350 

κ.Υ.), γλσζηή θαη σο '' Αζεκέληα Υξφληα'' ησλ Διιήλσλ καζεκαηηθψλ. ΢ε απηή ηελ 

πεξίνδν, ν Γηφθαληνο ν Αιεμαλδξεχο (πεξίπνπ 210-290 κ.Υ.) έθαλε ζεκαληηθέο 

βειηηψζεηο ζηελ άιγεβξα, θαη ζπγθεθξηκέλα ηελ απξνζδηφξηζηε αλάιπζε, ε νπνία 

είλαη γλσζηή θαη σο "Γηνθαληηθή Αλάιπζε". Ζ κειέηε ησλ Γηνθαληηθψλ εμηζψζεσλ 

θαη ηεο Γηνθαληηθήο πξνζέγγηζεο είλαη κηα ζεκαληηθή ζπλεηζθνξά ζηηο έξεπλεο πνπ 

γίλνληαη εσο θαη ζήκεξα. Ζ βαζηθή ηνπ δνπιεία ήηαλ πάλσ ζηελ Αξηζκεηηθή, κηα 

ζπιινγή απφ 150 αιγεβξηθά πξνβιήκαηα ζρεηηθά κε ηηο αθξηβείο ιχζεηο 

                                                 
4
 Βι. 

https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CF%81%CF%87%CE%B9%CE%BC%CE%AE%CE%B4%

CE%B7%CF%82 (πξφζβαζε ζηηο 05/05/2017) 

Δηθόλα 2: Ο Αξρηκήδεο απνθξίλεηαη ζηνλ ζηξαηηώηε 

πνπ πιεζηάδεη λα ηνλ ζθνηώζεη: «κή κνπ ηνπο 

θύθινπο ηάξαηηε». 

https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CF%81%CF%87%CE%B9%CE%BC%CE%AE%CE%B4%CE%B7%CF%82
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CF%81%CF%87%CE%B9%CE%BC%CE%AE%CE%B4%CE%B7%CF%82
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απξνζδηφξηζησλ εμηζψζεσλ. Ζ Αξηζκεηηθή άζθεζε ζεκαληηθή επηξξνή ζηνπο 

κεηαγελέζηεξνπο καζεκαηηθνχο, φπσο ηνλ Πηέξ Νηε Φεξκά , ν νπνίνο κειεηψληαο ην 

έξγν ηνπ Γηφθαληνπ θαηέιεμε ζην θεκηζκέλν ηνπ ζεψξεκα, φπσο ζα αλαθεξζεί θαη 

παξαθάησ ζην έξγν καζεκαηηθήο ινγνηερλίαο «Σν Σειεπηαίν Θεψξεκα ηνπ 

Φεξκά».
5
 

Σνπο πξψηνπο αηψλεο κ.Υ., ε καζεκαηηθή απφδεημε έρεη πιένλ απνθηήζεη ζαθή 

δνκή θαη θηάλεη ζηα ρέξηα καο ζήκεξα κε ηελ εμαηξεηηθή ζπκβνιή καζεκαηηθψλ 

φινπ ηνπ θφζκνπ κε αμηνζεκείσην έξγν, φπσο νη: Fibonacci, Gottfried Wilhelm 

Leibniz, Pierre de Fermat, Blaise Pascal, Leonhard Euler, Joseph-Louis Lagrange, 

Pierre-Simon Laplace θ.ά. Έηζη, απφ ηνλ 19ν αηψλα θαη χζηεξα ε ηζηνξία κάο νδεγεί 

ζηα "ζχγρξνλα καζεκαηηθά", κε βαζηθνχο πξσηαγσληζηέο ηνπο: Johann Carl 

Friedrich Gauss, Bernhard Riemann, William Rowan Hamilton, George Boole, 

Augustin-Louis Cauchy, Karl Weierstrass, George Cantor, Peano, LEJ Brouwer, 

David Hilbert, Bertrand Russell, Kurt Friedrich Gödel, Alan Matheson Turing θαη 

Srinivasa Aiyangar Ramanujan. 

Σν έξγν ηνπ Γεξκαλνχ καζεκαηηθνχ David Hilbert (1862 – 1943) θαη ην 

πξφγξακκά ηνπ (Hilbert‟s Program) ζεσξείηαη αθεηεξία ηεο ζπκβνιηθήο ζεσξίαο 

απνδείμεσλ. ΢ηηο πξψηεο δεθαεηίεο ηνπ 20
νπ

 αηψλα ην πξφγξακκα ηνπ Hilbert 

απνηέιεζε θεληξηθφ ζεκείν αλαθνξάο γηα ηα ζεκειηψδε πξνβιήκαηα ησλ 

καζεκαηηθψλ. Βαζηθά δεηήκαηα πνπ ζέηεη ην πξφγξακκα είλαη ε απφδεημε ηεο 

ζπλέπεηαο ησλ καζεκαηηθψλ ζεσξηψλ, θαζψο θαη ζέκαηα αλεμαξηεζίαο αμησκάησλ, 

απνθαζηζηκφηεηαο θαη πιεξφηεηαο. ΢χκθσλα κε ηελ πξνζέγγηζε ηνπ Hilbert, ε 

ηππνπνίεζε ησλ καζεκαηηθψλ ζεσξηψλ επηηξέπεη ηε ρξήζε κεηακαζεκαηηθψλ 

εξγαιείσλ, πξνζθέξνληαο έηζη γφληκν έδαθνο γηα ηε κειέηε ηνπο. Ωζηφζν, ε 

πινπνίεζε ηνπ πξνγξάκκαηνο ηνπ Hilbert απνδείρζεθε αλέθηηθε ιφγσ ησλ εξγαζηψλ 

ηνπ Gödel θαη ζπγθεθξηκέλα ιφγσ ηνπ ζεσξήκαηνο πνπ αθνξά ζηελ απνδεημηκφηεηα 

ηεο ζπλέπεηαο κηαο ζεσξίαο. (΢ηεθαλέαο, 2011: 15-16) 

Έλα απφ ηα ζεκαληηθφηεξα βήκαηα ζηε ζπκβνιηθή ζεσξία απνδείμεσλ 

νθείιεηαη ζηνλ Gerhard Gentzen (1909 – 1945), ν νπνίνο εηζήγαγε έλα λέν ηππηθφ 

ζχζηεκα γηα ηηο απνδείμεηο. Απφ ηε δεθαεηία ηνπ 1950 κέρξη ζήκεξα, ε έξεπλα 

                                                 
5
 Βι. 

https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%99%CF%83%CF%84%CE%BF%CF%81%CE%AF%CE%B1_%

CF%84%CF%89%CE%BD_%CE%BC%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84

%CE%B9%CE%BA%CF%8E%CE%BD (πξφζβαζε ζηηο 05/05/2017) 

https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%99%CF%83%CF%84%CE%BF%CF%81%CE%AF%CE%B1_%CF%84%CF%89%CE%BD_%CE%BC%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CF%8E%CE%BD
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%99%CF%83%CF%84%CE%BF%CF%81%CE%AF%CE%B1_%CF%84%CF%89%CE%BD_%CE%BC%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CF%8E%CE%BD
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%99%CF%83%CF%84%CE%BF%CF%81%CE%AF%CE%B1_%CF%84%CF%89%CE%BD_%CE%BC%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CF%8E%CE%BD
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ζρεηηθά κε ηε ζεσξία απνδείμεσλ έρεη επηθεληξσζεί, κεηαμχ άιισλ, ζηηο κε 

πεξαηνθξαηηθέο απνδείμεηο θαη ζηε δηαζχλδεζή ηνπο κε ηνπο δηαηαθηηθνχο αξηζκνχο, 

ζε εθαξκνγέο ηεο κεζφδνπ ηεο ζπλαξηεζηαθήο εξκελείαο ηνπ Gödel θαη ζε 

εθαξκνγέο ζηελ αλάιπζε, ζηε ζεσξεηηθή πιεξνθνξηθή, ζηε ζεσξία ζπλφισλ θαη 

ζηελ αξηζκεηηθή. (΢ηεθαλέαο, 2011: 16) 
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1.2.2  Μέζνδνη Απόδεημεο 
 

Έζησ φηη Α είλαη κία καζεκαηηθή ζεσξία. Πξνθεηκέλνπ ε ζεσξία απηή λα ηεζεί 

πξνο απφδεημε, πξέπεη πξνηίζησο λα έρεη κία ζπγθεθξηκέλε δνκή. Ζ δηαδηθαζία 

δφκεζεο κίαο καζεκαηηθήο ζεσξίαο νλνκάδεηαη αμησκαηηθή ζεκειίσζε. Αξρηθά, 

νξίδνληαη ηνπ ζηνηρεία ηεο Α, νη ηδηφηεηέο ηνπο θαη νη πξάμεηο πνπ είλαη δπλαηφ λα 

εθηειεζηνχλ κεηαμχ ηνπο. ΋ια ηα παξαπάλσ κε ηε ζεηξά ηνπο έρνπλ νξηζζεί 

ρξεζηκνπνηψληαο έλλνηεο πνπ έρνπλ νξηζζεί πξνεγνπκέλσο, νη νπνίεο νκνίσο 

βαζίδνληαη ζε νξηζκνχο ελλνηψλ πνπ έρνπλ πξνεγεζεί θ.ν.θ. Απηή ε ζπλερήο 

αλαδξνκή θάπνηα ζηηγκή ζα ζηακαηήζεη, δηαθνξεηηθά ζα δεκηνπξγεζεί θχθινο –

γεγνλφο κε απνδεθηφ ζηα καζεκαηηθά-, δειαδή κία έλλνηα k γηα λα νξηζζεί ζα 

ρξεζηκνπνηήζεη κία έλλνηα m, ε νπνία ζηνλ νξηζκφ ηεο ρξεζηκνπνηεί ηελ έλλνηα k. 

΋ηαλ ε αλαδξνκή απηή ζηακαηήζεη, ζεκαίλεη φηη έρνπκε θηάζεη ζε έλλνηεο πνπ δελ 

κπνξνχλ λα αλαιπζνχλ ζε απινχζηεξεο θαη απνηεινχλ ηνπο αξρηθνχο φξνπο ηεο 

ζεσξίαο Α. Μία φκνηα αλαδξνκηθή δηαδηθαζία ηζρχεη θαη γηα ηηο πξνηάζεηο ηεο 

ζεσξίαο Α, φπνπ ζε απηήλ ηελ πεξίπησζε νη πξνηάζεηο πνπ δελ πξνθχπηνπλ απφ 

άιιεο πξνεγνχκελέο ηνπο θαη γίλνληαη δεθηέο ρσξίο απφδεημε, νλνκάδνληαη αμηψκαηα 

ηεο ζεσξίαο Α. Δπηπιένλ, είλαη απαξαίηεην λα νξηζζνχλ θαη νη απνδεηθηηθνί θαλφλεο 

ηεο ζεσξίαο Α, νη νπνίνη θαζνξίδνπλ ηνπο ηξφπνπο κε ηνπο νπνίνπο κία πξφηαζε 

πξνθχπηεη απφ ηηο πξνεγνχκελέο ηεο. Κάζε ηέηνηα πξφηαζε νλνκάδεηαη ζεψξεκα. 

Σελ αμησκαηηθή απηή ζεσξία εηζήγαγε ν Δπθιείδεο θαη ηειεηνπνίεζε ν David Hilbert 

ζην έξγν ηνπ «Grundlagen der geometrie». (Δμαξράθνο, 1990: 90-91) 

 

΢ε θάζε απφδεημε δηαθξίλνληαη ηα εμήο: 

 ε ππόζεζε, δειαδή νη πξνηάζεηο πνπ ζεσξνχληαη δεδνκέλεο ζην πξφβιεκα 

πξνο απφδεημε, 

 ηα απνδεηθηηθά ζηνηρεία, πνπ απνηεινχληαη απφ ηνπο αξρηθνχο φξνπο θαη ηα 

αμηψκαηα ηνπ δνζέληνο πξνβιήκαηνο, 

 νη απνδεηθηηθνί θαλόλεο, πνπ είλαη νη «λφκνη» ζχκθσλα κε ηνπο νπνίνπο 

εμαζθαιίδεηαη ε νξζή πνξεία πνπ νδεγεί ζην δεηνχκελν θαη 

 ην ζπκπέξαζκα, πνπ απνηειεί ην δεηνχκελν ηνπ πξνβιήκαηνο. 

                                                                                    (Δμαξράθνο, 1990: 99-100) 

 



 

27 

 

΢χκθσλα κε φια ηα παξαπάλσ, αθνιπζεί κία ηππηθή θαηεγνξηνπνίεζε ησλ 

κεζφδσλ απφδεημεο. 

 

ΔΙ΢ ΑΣΟΠΟΝ ΑΠΑΓΩΓΗ 

 

Ζ δηαζεκφηεξε ησλ απνδεηθηηθψλ κεζφδσλ, ηζηνξηθά εκθαλίδεηαη απφ ηνλ 

Εήλσλα (488-430 π.Υ.), ν νπνίνο ρξεζηκνπνηεί απηή ηε δηαδηθαζία κε ζθνπφ 

λα εξκελεχζεη ηα παξάδνμά ηνπ. Πξφθεηηαη γηα κία κέζνδν πνπ δελ εζηηάδεη 

ζηελ απνδεηθηέα αιήζεηα, αιιά ζηελ απφξξηςε ηεο άξλεζήο ηεο, πνπ ζπρλά 

απνηειεί πνιχ πην απιή πξνζέγγηζε. ΢ηε κέζνδν απηή, ινηπφλ, δείρλεηαη φηη αλ 

θάπνηα πξφηαζε ήηαλ ςεπδήο, ηφηε ζπκβαίλεη κηα ινγηθή αληίθαζε, επνκέλσο 

ε αξρηθή πξφηαζε ζα πξέπεη λα είλαη αιεζήο. 

 

Παξάδεηγκα 1
ν
: 

Ο 2  είλαη άξξεηνο αξηζκόο. 

 

Απόδεημε: 

Πξνο απαγσγή ζε άηνπν, έζησ όηη ν 2  δελ είλαη άξξεηνο. Σόηε, γξάθεηαη ζηε 

κνξθή 2
a

b
 , όπνπ νη a , b  είλαη αθέξαηνη αξηζκνί, πξώηνη κεηαμύ ηνπο 

(δειαδή ην θιάζκα 
a

b
 είλαη αλάγσγν). Έρνπκε: 

2 22 2 2
a

a b a b
b

      , επνκέλσο ν 2a  είλαη άξηηνο θαη θαηά 

ζπλέπεηα θαη ν a  είλαη άξηηνο, δειαδή, γξάθεηαη ζηε κνξθή 2a c , όπνπ c  

αθέξαηνο. Αληηθαζηζηώληαο παξαπάλσ, πξνθύπηεη: 

 
2 2 2 2 2 22 2 4 2 2c b c b b c     , επνκέλσο ν 2b  είλαη άξηηνο θαη θαηά 

ζπλέπεηα θαη ν b  είλαη άξηηνο. Σειηθά, ζην θιάζκα 2
a

b
  θαη νη δύν όξνη ηνπ 

θιάζκαηνο είλαη άξηηνη, άξα έρνπλ θνηλό δηαηξέηε ηνλ αξηζκό 2. ΑΣΟΠΟ, γηαηί 

ην θιάζκα είλαη αλάγσγν. Άξα, ν 2  είλαη άξξεηνο αξηζκόο. 
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Παξάδεηγκα 2
ν
: 

Σν ζύλνιν ησλ θπζηθώλ αξηζκώλ  σο ππνζύλνιν ηνπ , δελ είλαη άλσ 

θξαγκέλν. 

 

Απόδεημε: 

Πξνο απαγσγή ζε άηνπν, έζησ όηη ην  είλαη άλσ θξαγκέλν. Άξα, σο κε θελό 

θαη άλσ θξαγκέλν ππνζύλνιν ηνπ , από ην Αμίσκα Πιεξόηεηαο ην  έρεη 

supremum. Από ην ραξαθηεξηζκό ηνπ supremum: 

Γηα 1   :x   sup x   

                         
sup 1

sup 1

x

x

  

  
 

όπνπ 1x  . ΑΣΟΠΟ, γηαηί ην sup  είλαη άλσ θξάγκα ηνπ . Άξα, ην 

ζύλνιν  δελ είλαη άλσ θξαγκέλν. 

 

ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ Ή ΣΔΛΔΙΑ ΔΠΑΓΩΓΗ 

 

Οη πξψηεο κειέηεο ηεο ηέιεηαο ή καζεκαηηθήο επαγσγήο έγηλαλ απφ ηελ Ηηαιφ 

καζεκαηηθφ Francesco Maurolico (1494 – 1575) ηνλ 16
ν
 αηψλα θαη ην Γάιιν 

εξεπλεηή Blaise Pascal (1623 – 1662) ηνλ 17
ν
 αηψλα. Σειηθά, νη φξνη «ηέιεηα 

επαγσγή» ή «καζεκαηηθή επαγσγή» θαζηεξψζεθαλ ηνλ 19
ν
 αηψλα απφ ηνπο A. 

De Morgan (1806 – 1871) θαη R. Dedekind (1831 – 1916). 
6
 

Σν ζχλνιν  ησλ θπζηθψλ αξηζκψλ είλαη αλακθηζβήηεηα ην απινχζηεξν ησλ 

αξηζκεηηθψλ ζπζηεκάησλ. Οη θπζηθνί αξηζκνί απνηεινχλ ηα πξψηα 

καζεκαηηθά αληηθείκελα πνπ έγηλαλ αληηιεπηά απφ ηνλ άλζξσπν ζηε 

δηαδηθαζία ηεο εμέιημήο ηνπ. Γηα παξάδεηγκα, είλαη θαηαλνεηφ φηη αλ 

βξηζθφκαζηε ζην θπζηθφ αξηζκφ m, ηφηε κπνξνχκε λα κεηαβνχκε ζηνλ m+1 

θαη κεηαμχ ηνπο δελ ππάξρεη θαλέλαο θπζηθφο. Σν εξψηεκα πνπ ηίζεηαη είλαη ην 

εμήο: κεηαμχ φισλ ησλ ηδηνηήησλ ησλ θπζηθψλ αξηζκψλ, πνηεο είλαη νη 

ειάρηζηεο δπλαηέο πνπ αλ ππνζέζνπκε φηη ηζρχνπλ ζε έλα ζχλνιν , ηφηε ην 

 ππνρξεσηηθά ηαπηίδεηαη κε ην ζχλνιν ησλ θπζηθψλ αξηζκψλ; Οη ειάρηζηεο 

απηέο ηδηφηεηεο εληνπίζηεθαλ κεηά ην 1850 απφ δηάθνξνπο καζεκαηηθνχο, 

                                                 
6
 Βι. http://dide.flo.sch.gr/Exercises/Math-Epagogi.pdf  (Πξφζβαζε ζηηο 13/04/2017) 

http://dide.flo.sch.gr/Exercises/Math-Epagogi.pdf
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αλεμάξηεηα, θαη έρεη επηθξαηήζεη λα νλνκάδνληαη «Αμηψκαην Peano», παξφιν 

ν Peano (1858 – 1932) δελ ήηαλ ν πξψηνο πνπ ηα φξηζε! 

 

Σα αμηψκαηα ηνπ Peano. Σν ζύλνιν  ησλ θπζηθώλ αξηζκώλ είλαη έλα δεύγνο 

 , s  όπνπ s  είλαη κία απεηθόληζε :s   κε ηηο εμήο ηδηόηεηεο: 

(i) Τπάξρεη έλα ζηνηρείν 1 . 

(ii) Γηα θάζε n ,   1s n  . 

(iii) Η s  είλαη ακθηκνλνζήκαληε (1-1). 

(iv) Δάλ U   ηέηνην ώζηε 1 U  θαη γηα θάζε n U ,  s n U , ηόηε U  . 

(Αξρή ηεο Μαζεκαηηθήο Δπαγσγήο). 

 

Σν πην ελδηαθέξνλ απφ ηα παξαπάλσ αμηψκαηα, είλαη απηφ ηεο Αξρήο ηεο 

Μαζεκαηηθήο Δπαγσγήο. Αζθεί ζεκαληηθφ ξφιν ηφζν ζηνλ νξηζκφ ησλ 

πξάμεσλ, φζν θαη ζηνλ νξηζκφ ηεο δηάηαμεο θαη ζα κπνξνχζε λα ζεσξεζεί φηη 

είλαη κία ζεκειηψδεο αξρή «δηαρείξηζεο ηνπ απείξνπ». Άκεζε ζπλέπεηά ηεο 

απνηειεί ε καζεκαηηθή επαγσγή σο απνδεηθηηθή δηαδηθαζία. Αθξηβέζηεξα, 

ηζρχεη ην αθφινπζν: 

 

Έζησ  P n  κία καζεκαηηθή πξόηαζε πνπ δηαηππώλεηαη γηα θάζε n . 

Τπνζέηνπκε ηα αθόινπζα: 

(i) Η  1P  ηζρύεη. 

(ii) Αλ ηζρύεη ε  P n  ηόηε απνδεηθλύεηαη όηη ηζρύεη ε   P s n . 

Σόηε ζπκπεξαίλνπκε όηη γηα θάζε n  ηζρύεη ε  P n . Γειαδή ην ζύλνιν 

  :  ε  ηζρχεηn P n  ηζνύηαη κε ην . (Αξγπξφο, 2011: 11-12) 

 

Ζ κέζνδνο ηεο καζεκαηηθήο επαγσγήο δεκηνπξγήζεθε απφ ηελ αλάγθε λα 

ειεγρζνχλ ηα απνηειέζκαηα ηεο επαγσγηθήο κεζφδνπ. Γηα ην ιφγν απηφ, ε 

κέζνδνο απνηειεί κία κνξθή παξαγσγηθνχ ζπιινγηζκνχ. Άιισζηε, δελ ζα 

κπνξνχζε λα είλαη αιιηψο, θαζψο ζχκθσλα κε ηα πξφηππα ηνπ παξειζφληνο, 

θαλέλα καζεκαηηθφ απνηέιεζκα δελ ζα κπνξνχζε λα ζεσξεζεί έγθπξν εάλ δελ 

είρε πξνθχςεη κε παξαγσγηθφ ηξφπν κε ηηο αξρέο ηεο ηππηθήο ινγηθήο απφ ηηο 
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ππνζέζεηο θαη ηα αμηψκαηα. Ζ αξρή ηεο καζεκαηηθήο επαγσγήο είλαη κία 

αθξηβψο δηαηππσκέλε πξφηαζε ηεο νπνίαο ε δηαηζζεηηθή πεηζηηθφηεηα 

ζεσξείηαη απφ ηνπο καζεκαηηθνχο αλακθηζβήηεηε. Ωζηφζν, φπσο θαη 

νπνηαδήπνηε παξαγσγηθή κέζνδνο ζπιινγηζκνχ, δελ είλαη ζε ζέζε απφ κφλε 

ηεο λα αλαθαιχςεη θαηλνχξηα γλψζε, γηα ηνλ απινχζηαην ιφγν πσο ε αθεηεξία 

ηεο είλαη απνηέιεζκα θάπνησλ άιισλ ηξφπσλ γλψζεο. (Καξδακίηζεο, 2010: 

74-75) 

 

Παξάδεηγκα 1
ν
: 

Να απνδεηρζεί όηη 
 1

1 2 3 ...
2

n n
n


      γηα θάζε n . 

 

Απόδεημε: 

Βαζηθό βήκα : Διέγρνπκε αλ ε πξόηαζε ηζρύεη γηα 1n  . Πξάγκαηη, 

 1 1 1 2
1 1

2 2


   . 

Δπαγσγηθή ππόζεζε: Έζησ όηη ε πξόηαζε πξνο απόδεημε ηζρύεη γηα θάπνην 

θπζηθό αξηζκό n k , δειαδή 
 1

1 2 3 ...
2

k k
k


     . 

Δπαγσγηθό βήκα: Υξεζηκνπνηώληαο ηελ επαγσγηθή ππόζεζε, δείρλνπκε όηη 

εθόζνλ ε πξόηαζε πξνο απόδεημε ηζρύεη γηα n k , ηόηε ηζρύεη θαη γηα 1n k  , 

δειαδή όηη 
  1 2

1 2 3 ... 1
2

k k
k k

 
       . Από ηελ επαγσγηθή ππόζεζε: 

 1
1 2 3 ...

2

k k
k


      

 
 

1
1 2 3 ... 1 1

2

k k
k k k


         

   1 2 1

2 2

k k k 
 

2 3 2

2

k k 


  1 2

2

k k 
 . Άξα, ε πξόηαζε ηζρύεη γηα 

θάζε n . 

 

Παξάδεηγκα 2
ν
: 

Γηα θάζε n  κε 1n   ππάξρεη m  ηέηνην ώζηε  s m n . 

 

Απόδεημε: 

Θα θάλνπκε ρξήζε ηεο καζεκαηηθήο επαγσγήο. Θα ζέζνπκε 
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                   :  ππάξρεη m  ψζηε sU n m n     

θαη ζα δείμνπκε όηη  1U  . Πξάγκαηη,  1 1U . Αλ ην  1n U  ηόηε 

γηα m n   έρνπκε όηη    s n s m  θαη επνκέλσο  s n U . Άξα 

   1s n U . Από καζεκαηηθή επαγσγή έρνπκε όηη  1U  . Δπνκέλσο 

γηα θάζε n  κε 1n   ππάξρεη m  ηέηνην ώζηε  s m n . 

                                                                                               (Αξγπξφο, 2011: 13) 

 

ΔΤΘΔΙΑ ΑΠΟΓΔΙΞΗ 

 

Ζ επζεία απφδεημε δηθαξίλεηαη ζε δχν θαηεγνξίεο, ηε ζπλζεηηθή θαη ηελ 

αλαιπηηθή. ΢ηε ζπλζεηηθή απφδεημε, μεθηλάκε απφ κία αιεζή πξφηαζε p ε 

νπνία είηε δίλεηαη, είηε απνηειεί αμίσκα ησλ καζεκαηηθψλ θαη απνδεηθλχνπκε 

φηη ε ζπλεπαγσγή p q  είλαη αιεζήο πξφηαζε, φπνπ q ε πξφηαζε πξνο 

απφδεημε. ΢ηελ αλαιπηηθή απφδεημε, δερφκαζηε πσο ε πξφηαζε πξνο απφδεημε 

q είλαη αιεζήο θαη θαηαζθεπάδνπκε κία δηαδνρή πξνηάζεσλ κε εθθίλεζε ηε q. 

Αλ ην ζπκπέξαζκα ζην νπνίν θαηαιήγνπκε είλαη αιεζήο πξφηαζε, ηφηε θαη ε 

αξρηθή πξφηαζε είλαη αιεζήο, εθφζνλ ζπλζεηηθά κπνξνχκε λα αλαρζνχκε ζε 

απηήλ θηλνχκελνη θαηά ηελ αληίζηξνθε πνξεία. (Δμαξράθνο, 1990: 115-116) 

 

Παξάδεηγκα ΢πλζεηηθήο Απφδεημεο: 

Αλ a b , λα δεηρζεί όηη 
2

a b
b


 . 

 

Απόδεημε: 

2
2

2 2 2

a b b a b
a b a b b b a b b b

 
             

 

 

Παξάδεηγκα Αλαιπηηθήο Απφδεημεο: 

Έζησ ,a b . Να δεηρζεί όηη 2 2 2a b ab  . 
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Απόδεημε: 

 
22 2 2 22 2 0 0a b ab a b ab a b          πνπ ηζρχεη ,a b  . 

 

ΑΝΣΙΘΔΣΟΑΝΣΙ΢ΣΡΟΦΗ 

 

Ζ απφδεημε κε αληηζεηναληηζηξνθή ή αληηκεηάζεζε δείρλεη ην ζπκπέξαζκα "αλ 

p ηφηε q" απνδεηθλχνληαο ην ηζνδχλακν αληηζεηναληίζηξνθν "αλ φρη q ηφηε φρη 

p". Οπζηαζηηθά, ε κέζνδνο απηή ζηεξίδεηαη ζηελ ηζνδπλακία p q q p   , 

δειαδή μεθηλάκε κε ηελ ππφζεζε φηη ε q  είλαη αιεζήο θαη απνδεηθλχνπκε φηη 

θαη ε p  είλαη αιεζήο, επνκέλσο θαη ε q p  είλαη αιεζήο. Σφηε, φκσο, ε 

p q  είλαη αιεζήο θαη επεηδή ε p  είλαη αιεζήο, ζα είλαη θαη ε q  αιεζήο. 

 

Παξάδεηγκα: 

Αλ x  είλαη αθέξαηνο θαη 2x  πεξηηηόο, ηόηε ν x  είλαη πεξηηηόο. 

 

Απόδεημε: 

Τπόζεζε p : x  αθέξαηνο, 2x  πεξηηηόο 

΢πκπέξαζκα q : x  πεξηηηόο 

Έζησ όηη ε q  είλαη αιεζήο. Σόηε, ν x  δελ είλαη πεξηηηόο, άξα είλαη άξηηνο. Σόηε, 

k   ηέηνην ώζηε 2x k . Άξα, 2 24x k , επνκέλσο ν 2x  είλαη άξηηνο. 

Γειαδή, ε p  είλαη αιεζήο θαη άξα ε q p  είλαη αιεζήο. Σειηθά, ε p q  θαη 

άξα ε q  είλαη αιεζήο. (Δμαξράθνο, 1990: 112) 

 

ΚΑΣΑ΢ΚΔΤΑ΢ΣΙΚΗ ΜΔΘΟΓΟ΢ (ΑΝΣΙΠΑΡΑΓΔΙΓΜΑ) 

 

Ζ ζέζε ηνπ αληηπαξαδείγκαηνο είλαη αξθεηά ζεκαληηθή ζηελ απνδεηθηηθή 

δηαδηθαζία ησλ καζεκαηηθψλ πξνηάζεσλ. Ο «φξνο» αληηπαξάδεηγκα 

θαηαζθεπάζηεθε ζηα λεφηεξα ρξφληα θαη δελ ππάξρεη ζηα αξραία Διιεληθά, 

δελ είλαη απζηεξά καζεκαηηθφο φξνο, αιιά ρξεζηκνπνηείηαη ζε πνιιέο 

επηζηήκεο. ΢χκθσλα κε ην Νενειιεληθφ Λεμηθφ ηνπ Μπακπηληψηε 

αληηπαξάδεηγκα είλαη ην παξάδεηγκα πνπ αλαηξέπεη ηελ ηζρχ κηαο ππφζεζεο ή 
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κηαο άπνςεο ε νπνία βαζίδεηαη ζε άιια παξαδείγκαηα. (Καξδακίηζεο, 2010: 

85) 

 

Έζησ ε πξφηαζε    x p x    , ε νπνία ζέινπκε λα απνδείμνπκε φηη είλαη 

ςεπδήο. Γηα ηελ απφδεημε απηνχ ηνπ ηζρπξηζκνχ πξέπεη θαη αξθεί λα δείμνπκε 

φηη ε πξφηαζε    x p x     είλαη αιεζήο. Δπνκέλσο, ζα πξέπεη λα βξνχκε έλα 

ηνπιάρηζηνλ ζηνηρείν θ ηνπ ζπλφινπ αλαθνξάο Ω έηζη ψζηε ε πξφηαζε  p   

λα είλαη ςεπδήο. Σν ζηνηρείν θ νλνκάδεηαη αληηπαξάδεηγκα ηεο πξφηαζεο 

   x p x    . (Καξδακίηζεο, 2010: 86) 

΢ηελ κέζνδν απηή, ινηπφλ, απνδεηθλχεηαη ε κε νξζφηεηα κηαο πξφηαζεο κε ηελ 

θαηαζθεπή θαηάιιεινπ αληηπαξαδείγκαηνο. 

 

Παξάδεηγκα: 

Όινη νη πξώηνη αξηζκνί είλαη πεξηηηνί. Αληηπαξάδεηγκα: ν αξηζκόο 2 είλαη 

πξώηνο (γηαηί έρεη κνλαδηθνύο δηαηξέηεο ηε κνλάδα θαη ηνλ εαπηό ηνπ) θαη είλαη 

άξηηνο. Άξα, ε παξαπάλσ πξόηαζε είλαη ςεπδήο. 

 

ΜΔΘΟΓΟ΢ ΓΤΝΑΣΩΝ ΠΔΡΙΠΣΩ΢ΔΩΝ (ΑΠΟΓΔΙΞΗ ΜΔ 

ΔΞΑΝΣΛΗ΢Η) 

 

΢ηελ απφδεημε κε εμάληιεζε, ην ζπκπέξαζκα δείρλεηαη δηαηξψληαο ην ζε έλαλ 

πεπεξαζκέλν αξηζκφ πεξηπηψζεσλ, θαη απνδεηθλχνληαο ηελ θάζε κηα 

μερσξηζηά. Ο αξηζκφο ησλ πεξηπηψζεσλ κπνξεί κεξηθέο θνξέο λα γίλεη πνιχ 

κεγάινο. Γηα παξάδεηγκα, ε πξψηε απφδεημε ηνπ ζεσξήκαηνο ηεζζάξσλ 

ρξσκάησλ, ζχκθσλα κε ην νπνίν αξθνχλ ην πνιχ ηέζζεξα ρξψκαηα γηα λα 

ρξσκαηηζηεί έλα επίπεδν γξάθεκα, ήηαλ απφδεημε κε εμάληιεζε κε 1936 

πεξηπηψζεηο. Ζ απφδεημε απηή ήηαλ επίκαρε γηαηί ε πιεηνλφηεηα ησλ 

πεξηπηψζεσλ ειέγρζεθαλ απφ έλα πξφγξακκα ππνινγηζηή, θη φρη κε ην ρέξη. Ζ 

κηθξφηεξε γλσζηή απφδεημε γηα ην ζεψξεκα ηεζζάξσλ ρξσκάησλ έρεη θαη 
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ζήκεξα πάλσ απφ 600 πεξηπηψζεηο.
7
 

 

ΜΔΘΟΓΟ΢ ΣΗ΢ ΑΠΑΛΟΙΦΗ΢ 

 

Ζ κέζνδνο απηή ρξεζηκνπνηείηαη φηαλ έρνπκε λα δείμνπκε ηελ πξφηαζε p q  

θαη ζηε δηαδηθαζία ηεο απφδεημεο αλαθαιχπηνπκε φηη είλαη αιεζήο ε πξφηαζε 

1 2 ... np q q q q     , κε *n . Σφηε, πξνζπαζνχκε λα δείμνπκε φηη νη 

πξνηάζεηο 1 2, ,..., nq q q  είλαη ςεπδείο, νπφηε ε p q  είλαη αιεζήο. 

 

Παξάδεηγκα: 

Αλ , ,    είλαη πιεπξέο ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη 2 2 2    , λα δεηρζεί όηη 

ˆ 90  . 

 

Απόδεημε: 

Τπόζεζε p : , ,    πιεπξέο ηξηγώλνπ ΑΒΓ,  2 2 2     

΢πκπέξαζκα q : ˆ 90   

Η γσλία ̂  ηνπ ηξηγώλνπ είλαη δπλαηόλ λα είλαη 

1q : νμεία, δειαδή ˆ 90o  

2q : νξζή, δειαδή ˆ 90o   

3q : ακβιεία, δειαδή ˆ 90o   

Δπνκέλσο, ε πξόηαζε 1 2p q q q    είλαη αιεζήο. Θα δείμνπκε όηη νη 

πξνηάζεηο 1q  θαη 2q  είλαη ςεπδείο. Έζησ 1q  αιεζήο. Σόηε, 2 2 2    , πνπ 

είλαη αληίθαζε ζηελ πξόηαζε p  (ππόζεζε). Άξα, ε 1q  είλαη ςεπδήο. Έζησ 2q  

αιεζήο. Σόηε, 2 2 2    , αληίθαζε πξνο ηελ p . Άξα, ε q  είλαη αιεζήο. 

(Δμαξράθνο, 1990: 115) 

 

ὅπεξ ἔδεη δεῖμαη 

                                                 
7
 Βι. 

https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%

CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CE%B1%CF%80%CF%8C%CE%B4%CE%B5%CE%B9%CE%BE

%CE%B7 (πξφζβαζε ζηηο 07/05/2017) 

https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CE%B1%CF%80%CF%8C%CE%B4%CE%B5%CE%B9%CE%BE%CE%B7
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CE%B1%CF%80%CF%8C%CE%B4%CE%B5%CE%B9%CE%BE%CE%B7
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CE%B1%CF%80%CF%8C%CE%B4%CE%B5%CE%B9%CE%BE%CE%B7
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1.3 Αλαινγίεο κεηαμύ αθήγεζεο θαη καζεκαηηθώλ απνδείμεσλ 

 
Σα θείκελα πνπ εηζάγνπλ ή εμεγνχλ κία καζεκαηηθή ζεσξία, παξνπζηάδνπλ 

αξθεηέο νκνηφηεηεο κε ηηο αθεγήζεηο. Ζ θπζηθή ξνή ηνπ ιφγνπ, εκπνδίδεη κία ζεσξία 

λα παξνπζηαζηεί ζε κία κφιηο ζθελή, θαζψο ηα ζηαπξνδξφκηα ηεο απαηηνχλ 

δηαπξαγκάηεπζε, θάζε πφιε, θάζε θηίξην θαη θάζε κνλνπάηη πξέπεη λα εμεξεπλεζεί 

εμνλπρηζηηθά. Αλ αιεζεχεη, φκσο, φηη ηα καζεκαηηθά θείκελα, ζαλ ζχλνιν αιιά θαη 

θαζέλα απφ απηά μερσξηζηά, έρνπλ ηε κνξθή αθεγήζεσλ, ην εξψηεκα είλαη ην εμήο: 

γηα πνηνλ αθεγνχληαη νη καζεκαηηθνί απηέο ηηο ηζηνξίεο; Ση παξαθηλεί ηνπο 

καζεκαηηθνχο λα δηδάζθνπλ, λα δίλνπλ δηαιέμεηο ζε ζπλαδέιθνπο ηνπο, λα γξάθνπλ 

καζεκαηηθά άξζξα θαη βηβιία; Οη άλζξσπνη ληψζνπλ ηελ αλάγθε λα αθεγεζνχλ ηηο 

εκπεηξίεο ηνπο απφ ηα καζεκαηηθά ηνπο ηαμίδηα, ζεσξψληαο πσο απηέο νη ηζηνξίεο 

παξνπζηάδνπλ κέξε πνπ αμίδεη θη άιινη άλζξσπνη λα κάζνπλ θαη λα επηζθεθζνχλ 

( Lafforgue, 2014: 6-7). Άιισζηε, ε εμάξηεζε ησλ καζεκαηηθψλ απφ ηελ αθήγεζε 

δελ πξνθαιεί έθπιεμε, θαζψο ηα καζεκαηηθά δεκηνπξγνχληαη απφ ηνπο αλζξψπνπο 

θαη νη άλζξσπνη δνπλ, κεγαιψλνπλ, ζθέθηνληαη θαη δεκηνπξγνχλ ηζηνξίεο. ΋πσο νη 

ηζηνξίεο αζθνχλ θαζνξηζηηθφ ξφιν ζηηο αλζξψπηλεο δεκηνπξγίεο θαη ζηελ νξγάλσζε 

ηεο γλψζεο, νκνίσο θαη ηα καζεκαηηθά έρνπλ κεγάιε αλάγθε γηα αθήγεζε 

(Γνμηάδεο, 2011: vii). 

Έλαο απφ ηνπο πξψηνπο πνπ έζημε ην δήηεκα απηψλ ησλ δχν δηαθνξεηηθψλ 

θφζκσλ, ηνπ ινγνηερληθνχ θαη ηνπ επηζηεκνληθνχ, ήηαλ ν C.P.Snow (1905-1980) ην 

1959. ΢ηε δηάιεμή ηνπ κε ηίηιν «Οη δχν θνπιηνχξεο» ζην Cambridge θαη ζηε 

ζπλέρεηα ζην θείκελν «Μία επαλεμέηαζε», κίιεζε γηα ην ράζκα ησλ δχν 

θνπιηνχξσλ, εληνπίδνληαο ηελ ειιεηπή επηθνηλσλία αλάκεζα ζηνπο αλζξψπνπο ησλ 

γξακκάησλ θαη ησλ ηερλψλ κε ηνπο επηζηήκνλεο. Δπεζήκαλε πσο απηφ ην ράζκα 

ιεηηνπξγνχζε εηο βάξνο θαη ησλ δχν πιεπξψλ, επηβξαδχλνληαο, παξάιιεια θαη ηελ 

παγθφζκηα πξφνδν. Ζ ηνπνζέηεζε ηνπ Snow νδήγεζε ζε ζπδεηήζεηο πνπ δηήξθεζαλ 

δεθαεηίεο, κε βαζηθφ πξνβιεκαηηζκφ ην θάηα πφζνλ ππάξρνπλ πξάγκαηη απηνί νη δχν 

δηαθνξεηηθνί θφζκνη θαη αλ είλαη δπλαηή ε δεκηνπξγία ελφο ηξίηνπ. Καηά ηνλ Snow, 

ε ηξίηε απηή θνπιηνχξα, ζα ήηαλ εθηθηφ λα ζηειερσζεί απφ αλζξψπνπο πνπ δελ είλαη 

επηζηήκνλεο, σζηφζν ζα έρνπλ ηελ πεξηέξγεηα θαη ηα θαηάιιεια θίλεηξα λα 

γεθπξψζνπλ ην ράζκα. (Λαγνδφληε, 2014: 13) 
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΢χκθσλα κε ηνλ Teissier, ε έλλνηα ηεο αθήγεζεο δηαθέξεη απφ ηφπν ζε ηφπν, 

κε απνηέιεζκα λα είλαη δχζθνιν λα ηεο δνζεί αθξηβήο νξηζκφο. Οκνίσο, ζεσξεί πσο 

ππάξρνπλ πνιιά θαη δηαθνξεηηθά είδε καζεκαηηθψλ θεηκέλσλ, ηα νπνία εμαξηψληαη 

ηφζν απφ ηνλ ηφπν, φζν θαη απφ ηνλ ρξφλν. Δπηπιένλ, θαηά ηνλ Teissier, νη 

δεκνθηιέζηεξεο αθεγήζεηο ηεο επνρήο καο είλαη ηα κπζηζηνξήκαηα θαη αληίζηνηρα, 

ηα πην επξέσο γλσζηά καζεκαηηθά θείκελα είλαη νη απνδείμεηο. Γηαηππψλεη ηελ 

άπνςε πσο ε αθήγεζε βνεζά ηνλ αλαγλψζηε λα ηαπηηζηεί κε ηνπο ραξαθηήξεο –ή 

έζησ λα ζπιιάβεη ηελ νπζία ηνπο-, θαζψο πξνζθέξεη παξαζηαηηθά ηελ εκπεηξία κίαο 

δηαδξνκήο ζε έλα ζχλνιν αιιειεπηδξάζεσλ κεηαμχ αλζξψπσλ, αληηθεηκέλσλ θαη 

θαηαζηάζεσλ. Ωζηφζν, ζηηο αθεγήζεηο πνπ νη ραξαθηήξεο δελ πθίζηαληαη ζηνλ 

πξαγκαηηθφ θφζκν, επηλνήζεθαλ γηα λα ππεξεηήζνπλ έλα ζπγθεθξηκέλν ζθνπφ θαη 

ζηε ζπλέρεηα ε αλαγλψξηζε κπνξεί λα γίλεη πην ελδηαθέξνπζα. Οκνίσο, ζπκπιεξψλεη 

ν Teissier, νη απνδείμεηο απνηεινχλ, κεηαμχ άιισλ, κνλνπάηηα ζε έλα γξάθεκα 

ινγηθψλ αιιειεπηδξάζεσλ κεηαμχ θαηαθάζεσλ. Μάιηζηα, παξνκνηάδεη ηελ 

επηλφεζε ραξαθηήξσλ ζηηο αθεγήζεηο, κε θάπνηα αληηθείκελα πνπ δεκηνπξγνχληαη 

πξνθεηκέλνπ λα εμππεξεηήζνπλ ηελ πνξεία κίαο καζεκαηηθήο απφδεημεο. 

Παξάιιεια, επηζεκαίλεη ηελ χπαξμε κίαο δηαθνξάο, ε νπνία αθνξά ζηελ θαηαλφεζε 

αθήγεζεο θαη απνδείμεσλ, ζεκεηψλνληαο πσο ε θαηαλφεζε ηεο αθήγεζεο είλαη πην 

άκεζε. Έηζη, θαηά ηνλ ζπγγξαθέα, νη καζεκαηηθέο απνδείμεηο θαζίζηαληαη 

απινχζηεξα αληηιεπηέο, κφλν φηαλ θαηαλνεζνχλ σο κία αθήγεζε (Λαγνδφληε, 2014: 

25-27). Μηα αθεγεκαηηθή απφδεημε είλαη κηα αθνινπζία απφ ίρλε ηα νπνία νδεγνχλ 

ζηελ αλαθάιπςε ηεο ινγηθήο δνκήο ηεο απφδεημεο. Πξνθεηκέλνπ λα είλαη 

απνηειεζκαηηθή ε εμέηαζε ησλ πξαγκαηηθψλ δηαθνξψλ θαη νκνηνηήησλ κεηαμχ ηνπ 

καζεκαηηθνχ θαη ηνπ αθεγεκαηηθνχ λνήκαηνο, ν Teissier πξνηείλεη φηη πξέπεη θαλείο 

λα εηζρσξήζεη ζηα ζεκέιηα ηεο αιήζεηαο θαη ηα ζεκέιηα ηνπ λνήκαηνο. (Λαγνδφληε, 

2014: 27) 

Μία άιιε αλαινγία πνπ ζπλαληάηαη αλάκεζα ζηηο καζεκαηηθέο απνδείμεηο θαη 

ζηελ αθήγεζε, ζηελ νπζία θέξλεη ζηελ επηθάλεηα κία ζεκειηψδε δηαθνξά ηνπο. ΢ηηο 

απνδείμεηο καζεκαηηθψλ ζεσξεκάησλ, νπνηνδήπνηε αληηθείκελν κπνξεί λα 

αληηθαηαζηαζεί κε θάπνην ίζν ηνπ. Γηα παξάδεηγκα, είηε ρξεζηκνπνηεζεί ν αξηζκφο 3, 

είηε ρξεζηκνπνηεζεί ε ηεηξαγσληθή ξίδα ηνπ 9, ην απνηέιεζκα είλαη αθξηβψο ην ίδην, 

ρσξίο λα αιινηψλεηαη ε εγθπξφηεηα θαη ε αιήζεηα ησλ ππνινγηζκψλ θαη θαη‟ 

επέθηαζε νιφθιεξεο ηεο απφδεημεο. Ωζηφζν, ε Lois Lane μέξεη φηη ν Superman 
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κπνξεί λα πεηάεη, αιιά δελ μέξεη φηη ν Clark Kent κπνξεί λα πεηάεη, αθφκα θη αλ ν 

Superman «ηζνχηαη» κε ηνλ Clark Kent. Δίλαη, ζαθψο, αδχλαην λα αληηθαηαζηαζεί ν 

έλαο κε ηνλ άιινλ. 
8
 

Μία επηπιένλ δηάθξηζε ησλ καζεκαηηθψλ απνδείμεσλ, είλαη πσο θάζε 

απνδεηθηηθφ γεγνλφο είλαη κνλαδηθφ θαη δελ επαλαιακβάλεηαη. Ζ απνδνρή κίαο 

απφδεημεο είλαη θαζαξά απνηέιεζκα δηαπξαγκάηεπζεο αλάκεζα ζηα πξφζσπα πνπ 

εκπιέθνληαη ζην απνδεηθηηθφ απηφ γεγνλφο θαη ζε πνιιέο πεξηπηψζεηο είλαη κε 

πξνβιέςηκε. Ωζηφζν, ζπγθεθξηκέλα ζηελ πεξίπησζε ησλ καζεκαηηθψλ απνδείμεσλ 

ππάξρεη ε κέγηζηε δπλαηή απνδνρή θαη πξνβιεςηκφηεηα. Απηφ ζπκβαίλεη γηαηί νη 

καζεκαηηθνί ρξεζηκνπνηνχλ κία θνηλή γιψζζα θαη απνδέρνληαη θνηλνχο θαλφλεο κε 

ηνλ πην ζαθή ηξφπν. (΢ηεθαλέαο, 2011: 18) 

΢χκθσλα κε ηνλ Reviel Netz, φπσο νη κπζηζηνξηνγξάθνη, έηζη θαη νη 

καζεκαηηθνί είλαη δεκηνπξγηθνί ζπγγξαθείο. Με ηε ρξήζε δηαγξακκάησλ, 

ζπκβνιηζκψλ, θαζψο θαη κε ηα ζηνηρεία ηεο έθπιεμεο, κηα θαιή απφδεημε δηαβάδεηαη 

ζαλ κηα θαιή ηζηνξία. Σα καζεκαηηθά είλαη δνκεκέλα γχξσ απφ θείκελα – 

απνδείμεηο, ηα νπνία έρνπλ πνιχ πινχζηα πξσηφθνιια σο πξνο ηε δηαηχπσζή ηνπο, 

ηφζν ζηε ρξήζε κε ιεθηηθψλ ζηνηρείσλ - δηαγξακκάησλ, φζν θαη ζηε ρξήζε κηαο 

ζπγθεθξηκέλεο ζπληαθηηθήο γιψζζαο, κε ζθνπφ ηελ πιήξε θαη άξηηα δηακφξθσζε 

ηνπ θεηκέλνπ. Ο Netz, έλαο απφ ηνπο θνξπθαίνπο εκπεηξνγλψκνλεο ηνπ θφζκνπ γηα 

ηα έξγα ηνπ Αξρηκήδε, ζεσξεί ηηο απνδείμεηο σο αθεγήζεηο πνπ νδεγνχλ ηνλ 

αλαγλψζηε λα γπξλάεη ελαγσλίσο ηηο ζειίδεο. Ζ απνδείμε, έηζη, κεηακνξθψλεηαη ζε 

κηα εμειηζζφκελε ηζηνξία πνπ ηειεηψλεη κε κηα καζεκαηηθή ιχζε. Ο Netz δηαηππψλεη 

ηελ άπνςε πσο ζηα καζεκαηηθά θείκελα ππάξρνπλ αξθεηά ινγνηερληθά ζηνηρεία, 

φπσο, γηα παξάδεηγκα, ε κεηαθνξά ε νπνία ζπλαληάηαη ζπρλά. Σα καζεκαηηθά 

κπνξνχλ λα απνθηήζνπλ πξαγκαηηθά ελδηαθέξνλ θαη απζεληηθφηεηα, κφλν φηαλ 

ζπλεπάγνληαη ηε ιεηηνπξγία ηνπ λα βιέπεηο θάηη ζαλ θάηη άιιν - έλα δεπγάξη 

ηξηγψλσλ κε παξφκνηα εκθάληζε, αο πνχκε, σο ρψξν γηα κηα αθεξεκέλε αλαινγία.
9
 

΢ε κία επηρεηξεκαηνινγία, απφ έλα ή πεξηζζφηεξα ζεκεία εθθίλεζεο, δειαδή 

αμηψζεηο αιεζείαο πνπ νλνκάδνληαη «πξνθείκελεο», νδεγνχκαζηε ζε έλα ηειηθφ 

ζεκείν, δειαδή έλαλ ηζρπξηζκφ αιεζείαο πνπ νλνκάδεηαη «ζπκπέξαζκα» (Baggini - 

                                                 
8
 Βι. http://abcnews.go.com/Technology/wireStory/study-whale-boat-collisions-common-46967201 

(πξφζβαζε ζηηο 23/04/2017) 
9
 Βι. http://news.stanford.edu/news/2012/may/math-literature-netz-050712.html (πξφζβαζε ζηηο 

29/04/2017) 

http://abcnews.go.com/Technology/wireStory/study-whale-boat-collisions-common-46967201
http://news.stanford.edu/news/2012/may/math-literature-netz-050712.html
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Fosl, 2005: 18). Ζ δηαδηθαζία ηεο επηρεηξεκαηνινγίαο, πνπ ζπρλά ζπλαληάηαη ζηελ 

αθήγεζε, κνηάδεη λα είλαη απνιχησο αλάινγε κε απηή ηεο καζεκαηηθήο απφδεημεο, 

θαζψο ζα κπνξνχζε λα παξνκνηάζεη θαλείο ηηο πξνθείκελεο κε ηα καζεκαηηθά 

αμηψκαηα θαη ην ζπκπέξαζκα κε ηα ζεσξήκαηα πνπ ηειηθά πξνθχπηνπλ. Σν κνλνπάηη 

πνπ αθνινπζεί ν αλζξψπηλνο λνπο θαη θαη‟ επέθηαζε ν ιφγνο, γξαπηφο ή 

πξνθνξηθφο, θαίλεηαη λα είλαη ην ίδην είηε πξφθεηηαη γηα αθεγεηή πνπ 

επηρεηξεκαηνινγεί, είηε γηα καζεκαηηθφ πνπ απνδεηθλχεη θάπνην ζεψξεκα. 

Ζ κνξθή ζπιινγηζκνχ, πνπ ζπρλά κηκείηαη ηηο ζηεξενηππηθέο ιχζεηο ησλ 

θιαζηθψλ αζηπλνκηθψλ κπζηζηνξεκάησλ, δειαδή ε παξαγσγή, είλαη ε πιένλ 

επαθξηβήο κνξθή επηρεηξεκαηνινγίαο, εθφζνλ ε κεηάβαζε απφ ηηο πξνθείκελεο ζην 

ζπκπέξαζκα είλαη ηέηνηα, ψζηε, αλ νη πξνθείκελεο είλαη αιεζείο, ηφηε θαη ηα 

πνξίζκαηα πξέπεη λα είλαη επίζεο αιεζή (Baggini - Fosl, 2005: 25). Ζ παξαγσγηθή, 

ζπγθεθξηκέλα, επηρεηξεκαηνινγία, παξαπέκπεη ην λνπ ζηελ επαγσγηθή κέζνδν 

απφδεημεο, ε νπνία έρεη αλαιπζεί παξαπάλσ. ΢ηελ ππνζεηηθν-παξαγσγηθή κέζνδν 

μεθηλψληαο απφ κία αξρηθή ππφζεζε, ζπλεπάγεηαη έλα ζπκπέξαζκα ην νπνίν είηε ηελ 

επαιεζεχεη είηε ηε δηαςεχδεη. ΢ηελ πεξίπησζε πνπ ην πφξηζκα είλαη αιεζέο θαη άξα 

ε αξρηθή ππφζεζε επηβεβαηψλεηαη, ε αθεγεκαηηθή απηή νδφο είλαη αλάινγε κε ηελ 

αλαιπηηθή πεξίπησζε ηεο επζείαο κεζφδνπ απφδεημεο, ε νπνία έρεη πξναλαθεξζεί. 

΢ηελ πεξίπησζε πνπ ην ζπκπέξαζκα είλαη αλαιεζέο θαη επνκέλσο ε αξρηθή ππφζεζε 

απνξξίπηεηαη, ε αθήγεζε νδεχεη ζηα κνλνπάηηα ηεο πεξίθεκεο απαγσγήο ζε άηνπν. 

΢ηα αθεγεκαηηθά θείκελα ζπρλά ρξεζηκνπνηείηαη ν αλαγσγηζκόο, δειαδή, ε 

δηαδηθαζία θαηά ηελ νπνία επεμεγείηαη έλα θαηλφκελν ππφ φξνπο ησλ απινχζηεξσλ, 

πην ζηνηρεησδψλ θαηλνκέλσλ, ηα νπνία ππνθξχπηνληαη ηφζν θάησ απφ ην ίδην, φζν 

θαη απφ άιια θαηλφκελα (Baggini - Fosl, 2005: 103). Παξάιιεια, καζεκαηηθή 

αλαγσγή νλνκάδεηαη ε κεηαηξνπή κηαο έθθξαζεο ζε ηαπηφζηκε αιιά απινχζηεξε 

κνξθή. Υξεζηκνπνηείηαη ζε φινπο ζρεδφλ ηνπο θιάδνπο ησλ καζεκαηηθψλ. Γηα 

παξάδεηγκα ζηα θιάζκαηα, αλαγσγή ή αιιηψο «απινπνίεζε» νλνκάδεηαη ε 

επαλεγγξαθή ησλ φξσλ ηνπ θιάζκαηνο κε απινχζηεξνπο φξνπο, ρξεζηκνπνηψληαο ην 

κέγηζην θνηλφ δηαηξέηε ηνπ αξηζκεηή θαη ηνπ παξνλνκαζηή. ΢ηα ξηδηθά αλαγσγή 

νλνκάδεηαη ε επαλεγγξαθή ηνπ πεξηερνκέλνπ ησλ ξηδηθψλ κε απινχζηεξν ηξφπν, 

αλάινγα κε ηελ ηάμε ηεο ξίδαο. ΢ηε Γξακκηθή Άιγεβξα ε αλαγσγή εθαξκφδεη 

θαλφλεο γηα λα κεηαηξέςεη ηελ εμίζσζε, ην ζχζηεκα εμηζψζεσλ ή ηνπο πίλαθεο 

(κήηξεο) ζε ηζνδχλακε αιιά απινχζηεξε κνξθή. Δπηπιένλ, ε αλαγσγή αλαθέξεηαη 
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θαη ζηελ ηερληθή ηεο νινθιήξσζεο θαηά κέιε γηα ηε δηεπθφιπλζε ηνπ ππνινγηζκνχ 

ηνπο κε ηελ επαλεγγξαθή ηνπο σο έθθξαζεο πνπ πεξηέρεη απινχζηεξα (ζηνλ 

ππνινγηζκφ) νινθιεξψκαηα. ΢ηε δπλακηθή αλάιπζε ε «ζηαηηθή αλαγσγή» ή 

«αλαγσγή Guyan» αλαθέξεηαη ζηελ αλαγσγή ησλ βαζκψλ ειεπζεξίαο. Ζ ζηαηηθή 

αλαγσγή κπνξεί, επίζεο, λα εθαξκνζηεί γηα ηελ απινπνίεζε ελφο πξνβιήκαηνο 

γξακκηθήο άιγεβξαο.
10

 Ζ έλλνηα ηεο αλαγσγήο ζπλαληάηαη θαη ζηα ζξαλία ησλ 

δεκνηηθψλ ζρνιείσλ, ζηελ επίιπζε καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ κε ηε κέζνδν ηεο 

αλαγσγήο ζηε κνλάδα, ε νπνία ρξεζηκνπνηείηαη φηαλ είλαη γλσζηή ε ηηκή κηαο 

νκάδαο πξαγκάησλ θαη δεηείηαη ε ηηκή κηαο άιιεο νκάδαο. ΢πκπεξαζκαηηθά, ε 

αλαγσγή είλαη κία δηαδηθαζία πνπ κπνξεί λα εμππεξεηήζεη ηφζν έλαλ αθεγεηή, φζν 

θαη έλα καζεκαηηθφ, θαζψο πξφθεηηαη γηα έλα εξγαιείν πνπ απινπζηεχεη ηε ξνή ζε 

έλα θείκελν, αθεγεκαηηθφ ή καζεκαηηθφ. 

΢ε απηφ ην ζεκείν αμίδεη αλακθίβνια λα παξνπζηαζηεί κία εκεξίδα ε νπνία 

δηνξγσλάζεθε απφ ην The Oxford Research Centre in the Humanities, έλα εξεπλεηηθφ 

θέληξν ηνπ παλεπηζηεκίνπ ηεο Ομθφξδεο. Ο ηίηινο ηεο ζπδήηεζεο ήηαλ «Narrative 

and proof: Two sides of the same equation?», ζηελ νπνία ζπκκεηείρε κε κία 

εθπιεθηηθή νκηιία ν Marcus du Sautoy (γελλεζήο 26/08/1965), θαζεγεηήο 

καζεκαηηθψλ θαη ν Simonyi Professor for the Public Understanding of Science ζην 

παλεπηζηήκην ηεο Ομθφξδεο. Ο Sautoy μεθηλά ηελ νκηιία ηνπ εμεγψληαο πσο ε 

επηζηήκε ησλ καζεκαηηθψλ είλαη θάηη πνιχ πεξηζζφηεξν απφ απιά κία ιίζηα πνπ 

πεξηέρεη φιεο ηηο αιεζείο θαηαζηάζεηο πνπ κπνξνχκε λα αλαθαιχςνπκε γχξσ απφ 

ηνπο αξηζκνχο. Οη καζεκαηηθνί είλαη αθεγεηέο, νη ραξαθηήξεο είλαη αξηζκνί θαη 

γεσκεηξηθά ζρήκαηα θαη νη αθεγήζεηο ησλ καζεκαηηθψλ είλαη νη απνδείμεηο πνπ 

δεκηνπξγνχλ ζρεηηθά κε ηνπο ραξαθηήξεο απηνχο. Αλαξσηηέηαη γηαηί ην ηειεπηαίν 

ζεψξεκα ηνπ Φεξκά ζεσξείηαη κία απφ ηηο ζεκαληηθφηεξεο καζεκαηηθέο ππάξμεηο 

ηνπ ηειεπηαίνπ αηψλα, ελψ έλαο ηζάμηα πεξίπινθνο αξηζκεηηθφο ππνινγηζκφο 

αληηκεησπίδεηαη σο ηεηξηκκέλνο θαη ειιεηπήο ελδηαθέξνληνο. Απηφ πνπ ζέιεη λα 

ππνδείμεη ν Sautoy, είλαη πσο ν αθεγεκαηηθφο ραξαθηήξαο ηεο απφδεημεο ηνπ 

παξαπάλσ ζεσξήκαηνο, είλαη απηφο πνπ πξνάγεη απηή ηελ αιεζή πξφηαζε ζηηο 

πξψηεο ζέζεηο ηνπ βάζξνπ ησλ καζεκαηηθψλ. 

                                                 
10

 Βι. 

https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%

CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CE%B1%CE%BD%CE%B1%CE%B3%CF%89%CE%B3%CE%A

E (πξφζβαζε ζηηο 29/04/2017) 

https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CE%B1%CE%BD%CE%B1%CE%B3%CF%89%CE%B3%CE%AE
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CE%B1%CE%BD%CE%B1%CE%B3%CF%89%CE%B3%CE%AE
https://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CE%B1%CE%BD%CE%B1%CE%B3%CF%89%CE%B3%CE%AE
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Ζ εηθαζία ηνπ νκηιεηή, αλ ηνπνζεηεζεί ζηα πιαίζηα κία καζεκαηηθήο 

εμίζσζεο, είλαη ε εμήο: 

  

  

 

 

Πξνθεηκέλνπ λα ππνζηεξίμεη ηελ ππφζεζή ηνπ ν Sautoy, αξρηθά νξίδεη πξνζεγγηζηηθά 

ηελ έλλνηα ηεο απφδεημεο. Παξνκνηάδεη ηελ απφδεημε κε ην ηαμίδη ησλ καζεκαηηθψλ, 

φπσο φηαλ ν Φεξκά, δειψλνληαο πσο νη εμηζψζεηο ηνπ δελ έρνπλ αθέξαηεο ιχζεηο, 

άλνημε ην παξάζπξν ησλ καζεκαηηθψλ θαη ηαμίδεςε. Καηά ηνλ νκηιεηή, ε πξφθιεζε 

γηα ηνπο κεηαγελέζηεξνπο καζεκαηηθνχο ήηαλ λα βξνπλ έλα κνλνπάηη πνπ λα νδεγεί 

απφ ηηο νηθίεο πεξηνρέο πνπ είραλ ήδε εμεξεπλήζεη, ζε απηήλ ηελ μέλε γε. Δληφο ησλ 

ζπλφξσλ ησλ νηθείσλ απηψλ πεξηνρψλ, βξίζθνληαη ηα αμηψκαηα ησλ καζεκαηηθψλ, νη 

απηαπφδεηθηεο αιήζεηεο γχξσ απφ ηνπο αξηζκνχο, θαζψο θαη φιεο νη πξνηάζεηο πνπ 

έρνπλ ήδε απνδεηρζεί. ΢ε έλα ηέηνην ζθεληθφ μεθηλνχλ νη κεηαγελέζηεξνη 

καζεκαηηθνί ηελ αλαδήηεζή ηνπο θαη ην ηαμίδη ηνπο πεξηβάιιεηαη απφ ηνπο θαλφλεο 

ησλ καζεκαηηθψλ, φπσο αθξηβψο θαη νη λφκηκεο θηλήζεηο ελφο πηνληνχ ζην ζθάθη 

νξίδνπλ ηα δπλαηά βήκαηα πνπ κπνξεί λα θάλεη ζε απηφλ ην γχξν. Κάπνηεο θνξέο ζην 

ηαμίδη κπνξεί λα εκθαληζηεί θάπνην αδηέμνδν θαη ν καζεκαηηθφο λα αλαγθαζηεί λα 

αιιάμεη κνλνπάηη ή αθφκα θαη λα γπξίζεη πίζσ, ψζηε λα βξεη ην ζσζηφ δξφκν. Άιιεο 

θνξέο κπνξεί λα ρξεηαζηεί λα πεξηκέλεη κέρξηο φηνπ εκθαληζηνχλ λένη καζεκαηηθνί 

ραξαηθήξεο, φπσο γηα παξάδεηγκα νη θαληαζηηθνί αξηζκνί, πξνθεηκέλνπ λα είλαη 

εθηθηφ λα ζπλερίζεη ην ηαμίδη ηνπ. Ο νκηιεηήο παξνπζηάδεη νπζηαζηηθά ηελ απφδεημε 

σο ην ράξηε κε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ ηαμηδηνχ. Μία πεηπρεκέλε απφδεημε κνηάδεη λα 

είλαη έλαο δξφκνο γεκάηνο πηλαθίδεο πνπ επηηξέπεη ζε φινπο ηνπο επεξρφκελνπο 

καζεκαηηθνχο λα θάλνπλ ην ίδην αθξηβψο ηαμίδη. Οη αλαγλψζηεο ηηο απφδεημεο, θαηά 

ηνλ Sautoy, ζα βηψζνπλ ηελ ίδηα εθπιεθηηθή ζπλεηδεηνπνίεζε φπσο θαη ν 

ζπγγξαθέαο ηεο. ΢πρλά νη απνδείμεηο δελ ζηέθνληαη ζε θάζε ιεπηνκέξεηα, φπσο θαη 

ζε κία ηζηνξία δελ παξνπζηάδεηαη εθηελψο θάζε πηπρή ηεο δσήο ελφο ραξαθηήξα. 

Πξφθεηηαη γηα κία πεξηγξαθή ελφο ηαμηδηνχ θαη φρη απαξαίηεηα γηα αλαπαξάζηαζε 

θάζε βήκαηνο μερσξηζηά. Ο καζεκαηηθφο σο αθεγεηήο κία απφδεημεο, πξνζπαζεί λα 

επεξεάζεη ηελ ςπρνινγία ηνπ αθξναηή ή αλαγλψζηε θαη λα θεληξίζεη ην ελδηαθέξνλ 

ηνπ, δεκηνπξγψληαο γηα παξάδεηγκα εηθφλεο, κεηαθνξηθά θαη θπξηνιεθηηθά. 
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Ο Sautoy απνθαζίδεη πσο ν θαιχηεξνο ηξφπνο γηα λα παξαζηήζεη 

απνηειεζκαηηθά ηελ έλλνηα ηεο απφδεημεο, είλαη λα αθεγεζεί ν ίδηνο κία απφ απηέο 

ηηο καζεκαηηθέο ηζηνξίεο. Οη θχξηνη ραξαθηήξεο ηεο απφδεημεο πνπ αθεγείηαη είλαη νη 

πξψηνη αξηζκνί, εθείλνη, δειαδή, πνπ έρνπλ κνλαδηθνχο δηαηξέηεο ηε κνλάδα θαη ηνλ 

εαπηφ ηνπο, φπσο, γηα παξάδεηγκα, ην 7 θαη ην 13. Σν αθεγεκαηηθφ ηαμίδη πνπ 

επηζπκεί λα πξνζθέξεη ζην θνηλφ είλαη λα απνθαιχςεη πσο νη ραξαθηήξεο απηνί είλαη 

άπεηξνη. Πξέπεη λα απνδείμεη, δειαδή, πσο αλ πξνζπαζήζεη θαλείο λα θαηαγξάςεη ζε 

κία ιίζηα φινπο απηνχο ηνπο δηαθνξεηηθνχο ραξαθηήξεο, ηφηε ζα γξάθεη γηα πάληα. 

Απηφ είλαη θαη έλα ραξαθηεξηζηηθά παξάμελν «θέξαζκα» ησλ καζεκαηηθψλ 

ηζηνξηψλ, φηη, δειαδή, μεθηλάλε ιέγνληαο πξψηα ην ηέινο! Ζ πξφθιεζε, ηφηε, είλαη 

λα δεηρζεί πσο κπνξεί θαλείο λα θηάζεη ζηελ θνξχθσζε μεθηλψληαο απφ ην δεδνκέλν 

ζηάδην ηεο ηζηνξίαο. Σν βαζηθφ ραξαθηεξηζηηθφ ησλ πξψησλ αξηζκψλ πνπ 

εθκεηαιιεχεηαη ν Sautoy, είλαη φηη απνηεινχλ ηα ηνχβια ηεο νηθνδνκήο φισλ ησλ 

αξηζκψλ. Κάζε αξηζκφο, δειαδή, γξάθεηαη σο γηλφκελν πξψησλ αξηζκψλ. Γηα 

παξάδεηγκα, κπνξεί θαλείο λα πάξεη ηνλ αξηζκφ 105 αλ πνιιαπιαζηάζεη κεηαμχ ηνπο 

ηνπο αξηζκνχο 3, 5 θαη 7. Ο νκηιεηήο, πξνο απαγσγή ζε άηνπν, ππνζέηεη πσο ζηελ 

πξαγκαηηθφηεηα νη πξψηνη αξηζκνί είλαη πεπεξαζκέλνη, επνκέλσο, είλαη δπλαηφλ λα 

θηηάμεη κία ιίζηα κε απηνχο ηνπο ραξαθηήξεο. Απηή είλαη κία θιαζζηθή αθεγεκαηηθή 

ζπζθεπή ζηα εξγαιεία ησλ καζεκαηηθψλ, φπσο Η Αιίθε ζηε Υώξα ησλ Θαπκάησλ ή 

Ο Μάγνο ηνπ Οδ, ν καζεκαηηθφο θαληάδεηαη έλαλ θφζκν ζηνλ νπνίν ην αληίζεην 

απηνχ πνπ πξνζπαζεί λα απνδείμεη είλαη αιεζέο θαη αθήλεη ηελ αθήγεζε λα θέξεη 

ζηελ επηθάλεηα έλαλ παξάινγν επίινγν. Ο Sautoy ππνζέηεη, ινηπφλ, πσο ε ιίζηα πνπ 

πεξηέρεη φινπο απηνχο ηνπο πεπεξαζκέλνπο ραξαθηήξεο, είλαη νη αξηζκνί 2, 3, 5, 7, ... 

, 43, απφ ηνπο νπνίνπο κπνξνχλ λα δεκηνπξγεζνχλ φινη νη ππφινηπνη αξηζκνί. 

Υξεζηκνπνηψληαο ηε ιίζηα απηψλ ησλ ραξαθηήξσλ θαη κφλν, πξέπεη θάπσο λα 

θαηαιήμεη φηη θάπνηνο πξψηνο αξηζκφο ηνπ έρεη μεθχγεη. Αξρηθά, πνιιαπιαζηάδεη 

φινπο απηνχο ηνπο αξηζκνχο κεηαμχ ηνπο: 2 3 5 7 11 ... 43      . ΢ηε ζπλέρεηα, 

απνθαζίδεη λα θάλεη έλα απξφζκελν βήκα, λα πξνζζέζεη, δειαδή, ζηνλ παξαπάλσ 

αξηζκφ ηε κνλάδα. Έηζη, δεκηνπξγεί έλαλ λέν αξηζκφ, ν νπνίνο ζα πξέπεη θαη εθείλνο 

κε ηε ζεηξά ηνπ λα κπνξεί λα γξαθεί σο γηλφκελν πξψησλ αξηζκψλ, ππελζπκίδνληαο 

πσο απηή ήηαλ ε νηθεία πεξηνρή ζηελ νπνία έγηλε ε επηβίβαζε θαη μεθίλεζε ην ηαμίδη. 

Καηαιήγεη, έηζη, ζην ζπκπέξαζκα πσο θάπνηνο ραξαθηήξαο ιείπεη απφ ηε ιίζηα ηνπ 

θαη πσο, κάιηζηα, κπνξεί λα πεη πνιιέο θνξέο ηελ ίδηα ηζηνξία γηα λα απνθαιχςεη φηη 
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θάζε θνξά ζα ράλεη θάπνηνλ πξψην αξηζκφ. Άξα, νη ραξαθηήξεο ηεο ηζηνξίαο ζα 

πξέπεη λα είλαη άπεηξνη. 

΢χκθσλα κε ηνλ Sautoy, ζεκαζία δελ έρεη ε ηειηθή επίηεπμε ηεο απφδεημεο, 

αιιά ην ηαμίδη πνπ αθνινπζεί θαλείο γηα λα θηάζεη σο εθεί. ΋πσο ζε έλα κνπζηθφ 

θνκκάηη δελ αμίδεη κφλν ε ηειεπηαία ζηξνθή. Έηζη, δελ είλαη ηφζν ζεκαληηθή ε 

γλψζε απηή θαζ‟ εαπηήλ φηη νη πξψηνη αξηζκνί είλαη άπεηξνη, φζν ε ηθαλνπνίεζε λα 

μέξεη θαλείο γηαηί ζπκβαίλεη απηφ. Ζ ραξά ηεο αλάγλσζεο θαη ηεο γξαθήο 

καζεκαηηθψλ, έξρεηαη απφ ηε ζηηγκή πνπ φια ηειηθά βγάδνπλ λφεκα θαη ιχλνπλ ην 

κπζηήξην. ΋πσο ε ζηηγκή ηνπ απνθνξπθψκαηνο ζε έλα κνπζηθφ θνκκάηη, ή ε ζηηγκή 

πνπ απνθαιχπηεηαη πνηνο δηέπξαμε έλα απνηξφπαην έγθιεκα ζε έλα αζηπλνκηθφ 

κπζηζηφξεκα. ΋ηαλ μεθηλάεη θαλείο λα ζπλζέηεη έλα καζεκαηηθφ θνκκάηη, νη επηινγέο 

πνπ θάλεη είλαη ηέηνηεο, ψζηε λα ζπλεπαίξλεη ην θνηλφ ζην ηαμίδη, ην νπνίν είλαη 

γεκάην αλεθφξεο, θαηεθφξεο, ζηξνθέο θαη εθπιήμεηο. 

΋πσο ζηελ αθήγεζε, έηζη θαη ζηηο καζεκαηηθέο απνδείμεηο, ηπραίλεη δχν 

ραξαθηήξεο πνπ ζπκκεηέρνπλ ζηελ εμέιημε ηεο ηζηνξίαο, αξρηθά λα θαίλεηαη πσο 

είλαη άζρεηνη κεηαμχ ηνπο, δεκηνπξγψληαο πξνβιεκαηηζκφ ζην θνηλφ. ΢ηελ πνξεία, 

φκσο, απνδεηθλχεηαη πσο είλαη άξξηθηα ζπλδεδεκέλνη θαη εμίζνπ ζεκαληηθνί γηα ηελ 

εμέιημε ησλ γεγνλφησλ, απιά απηφ δελ ήηαλ πξνθαλέο απφ ηελ αξρή. Ο Sautoy, 

πξνθεηκέλνπ λα θαηαζηίζεη ζαθή ηα ιεγφκελά ηνπ, θέξλεη σο παξάδεηγκα κία 

καζεκαηηθή αιήζεηα, ε νπνία ηνλ εμέπιεμε φηαλ ηελ αληίθξνηζε γηα πξψηε θνξά ζην 

ζρνιείν, φηη, δειαδή, φηαλ πξνζζέηεηο πεξηηηνχο αξηζκνχο κεηαμχ ηνπο, ην 

απνηέιεζκα είλαη πάληα ηέιεην ηεηξάγσλν: 

 

2

2

2

2

1 3 4 2

1 3 5 9 3

1 3 5 7 16 4

1 3 5 7 9 25 5
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   
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     

 

 

΋ινο ν ελζνπζηαζκφο, φκσο, ήηαλ γηα εθείλνλ λα δεη γηαηί θαη πσο ζπλδένληαλ 

κεηαμχ ηνπο ην άζξνηζκα πεξηηηψλ αξηζκψλ κε ηα ηέιεηα ηεηξηάγσλα, δχν εθ πξψηεο 

φςενο άζρεηνη κεηαμχ ηνπο ραξαθηήξεο. Ζ εμήγεζε είλαη πνιχ απιή αλ 

παξνπζηαζηεί σο κία καζεκαηηθή ηζηνξία κε εηθφλεο, αθξηβψο φπσο θαη έλα πνιχ 

αγαπεηφ αθεγεκαηηθφ είδνο, ην παξακχζη. 
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Καηά ηνλ Sautoy, ν ηξφπνο κε ηνλ νπνίν δεκηνπξγνχληαη νη απνδείμεηο ψζηε λα 

έρνπλ ελδηαθέξνλ, είλαη θιαζζηθφ εξγαιείν ηεο αθήγεζεο. Γηεγείξνληαη εξσηήκαηα 

ζηνλ αλαγλψζηε, ηα νπνία ηνλ σζνχλ λα δηαβάδεη κε αγσλία παξαθάησ, κε ηελ 

ειπίδα φηη ηειηθά ζα ηνπ γίλεη αληηιεπηφ ην πσο ιχλεηαη ην κπζηήξην, κία πξφθιεζε 

πνπ ηνπ έρεη πξνζθεξζεί απφ ηελ αξρή. Απηή ε αθεγεκαηηθή ζπζθεπή είλαη ην 

ραξαθηεξηζηηθφ πνπ πξνζδίδεη φιε ηελ απφιαπζε ζηε κειέηε ησλ καζεκαηηθψλ, 

απηή ε επηζπκία γηα ηελ απνθάιπςε ηεο ιχζεο ηνπ αηλίγκαηνο. Τπφ απηφ ην πξίζκα, 

νη καζεκαηηθέο απνδείμεηο έρνπλ πνιιά θνηλά κε ηα θαιά αζηπλνκηθά κπζηήξηα. 

Ο νκηιεηήο ζπκπιεξψλεη πσο, έλαο δεχηεξνο θνηλφο θψδηθαο απνδείμεσλ θαη 

αθήγεζεο είλαη νη θηλήζεηο νη νπνίεο είλαη αξρηθά αλεμήγεηεο θαη πξνζδίδνπλ 

πεξηπεηεηψδε ραξαθηήξα ζηελ εμέιημε ηεο ηζηνξίαο. ΢ηελ απφδεημε κε ηνπο πξψηνπο 

αξηζκνχο, γηα παξάδεηγκα, ν αλαγλψζηεο αλαξσηηέηαη γηαηί ν ζπγγξαθέαο 

πνιιαπιαζίαζε ηνπο αξηζκνχο πνπ είρε κεηαμχ ηνπο θαη ζηε ζπλέρεηα ζην 

απνηέιεζκα πξφζζεζε ηε κνλάδα. Πσο ηνπ γελλήζεθε ε έκπλεπζε λα πξνρσξήζεη ζε 

απηήλ ηελ θίλεζε; Γηαηί δεκηνχξγεζε απηφλ ηνλ λέν αξηζκφ θαη πσο ζπλδέεηαη απηφο 

κε φζα έρνπλ εηπσζεί πξνεγνπκέλσο; Απηέο νη θιηκαθσηέο θηλήζεηο, ην ρηίζηκν ηφζν 

ηεο αθήγεζεο, φζν θαη ηεο απφδεημεο, ππνλννχλ φηη αθνινπζνχλ θη άιιεο εθπιήμεηο 

θαη νδεγνχλ ζην απνθνξχθσκα, ζηελ απνθάιπςε ηεο ιχζεο. 
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Μία ηξίηε ζπζρέηηζε ησλ δχν θφζκσλ, παξνπζηάδεηαη απφ ηνλ Sautoy φηη είλαη 

ε αλαθνξά ζε γεγνλφηα, ζηνηρεία, αληηθείκελα θαη γεληθέο αιήζεηεο, πνπ βξίζθνληαη 

έμσ απφ ηελ αθήγεζε ή ηελ απφδεημε αληίζηνηρα θαη πξνζθέξνπλ ζηελ εθάζηνηε 

πεξίπησζε πξφζζεην λφεκα. Έηζη, νη αλαγλψζηεο είλαη εμνπιηζκέλνη κε έλα κεγάιν 

εχξνο ηδεψλ απφ πξνυπάξρνλ πεξηερφκελν, ην νπνίν εηζάγεηαη ζηαδηαθά απφ ηνλ 

ζπγγξαθέα, ψζηε ηφζν ε αθήγεζε, φζν θαη ε απφδεημε, λα έρνπλ ηνλ επηζπκεηφ 

αληίθηππν ζηνλ αλαγλψζηε. Αλαθέξεηαη, αθφκε, πσο θαη ζηνπο δχν θφζκνπο 

ππάξρνπλ θάπνηα αξρέηππα, θάπνηεο ζεκειηψδεηο ηζηνξίεο ζηνλ θφζκν ηεο αθήγεζεο 

θαη γηα παξάδεηγκα νη κέζνδνη απφδεημεο ζηνλ θφζκν ησλ καζεκαηηθψλ. 

Ο Sautoy δίλεη έκθαζε ζε κία πηπρή ηεο αθήγεζεο, ε νπνία θαίλεηαη λα 

απνπζηάδεη απφ ηα καζεκαηηθά θείκελα θαη απηή είλαη ε ζρέζε κε ην ρξφλν. Δλψ ηα 

καζεκαηηθά θείκελα δηαδξακαηίδνληαη εθηφο ηφπνπ θαη ρξφλνπ, νη αθεγήζεηο 

βαζίδνπλ έλα θαζνξηζηηθφ θνκκάηη ηνπο ζηελ αληίιεςε πνπ έρνπλ νη άλζξσπνη 

ζρεηηθά κε ην ρσξνρξφλν. ΢ηηο απνδείμεηο ππάξρεη κία γξακκηθφηεηα ζηελ εμέιημή 

ηνπο, ε νπνία ειέγρεηαη απφ θάζε ινγηθφ βήκα θαη είλαη ζαλ λα δεκηνπξγεί κία δηθή 

ηνπο, εζσηεξηθή έλλνηα ηνπ ρξφλνπ. ΢ε έλα βαζκφ, απηή ε αίζζεζε ηνπ ρξφλνπ ζηηο 

απνδείμεηο, αληηθαηνπηξίδεη ηνλ αθεγεκαηηθφ ηνπο ραξαθηήξα. 

΢χκθσλα κε ηνλ νκηιεηή, κία άιιε θνηλή παξάκεηξνο απνδείμεσλ θαη 

αθήγεζεο, είλαη φηη θαη ζηηο δχν πεξηηπψζεηο ρξεηάδεηαη θαη ππάξρεη θάπνηνο 

άλζξσπνο ζην ξφιν ηνπ αθεγεηή. Κάζε απφδεημε, ζπλήζσο, πξψηα εηπψλεηαη 

πξνθνξηθά θαη χζηεξα γξάθεηαη. Δπηπιένλ, φπσο ηα καζεκαηηθά δηαζέηνπλ 

αθεγεκαηηθφ ραξαθηήξα, αληίζηνηρα θαη ζηελ αθήγεζε παξαηεξνχληαη καζεκαηηθέο 

πηπρέο. ΢ηε ινγνηερλία, ζπρλά εκθαλίδνληαη έλλνηεο φπσο ε ζπκκεηξία θαη άιιεο 

καζεκαηηθέο πξνζεγγίζεηο πνπ πιαηζηψλνπλ ηελ αθήγεζε. 

Δπεηδή, φκσο, ηα παξαδείγκαηα δελ απνδεηθλχνπλ κία ζεσξία, δελ κπνξεί λα 

ηζρπξηζηεί θαλείο κε βεβαηφηεηα φηη ε πξφηαζε «Απφδεημε=Αθήγεκα» είλαη αιεζήο. 

΢ίγνπξα, φκσο, θαιιηεξγείηαη γφληκνο πξνβιεκαηηζκφο γχξσ απφ ην δήηεκα αλ απηνί 

νη δχν θαηλνκεληθά αληίζεην θφζκνη, είλαη δπλαηφλ λα απνηεινχλ ηα δχν κέιε ηεο 

ίδηαο εμίζσζεο.
11

 

 

 

                                                 
11

 Βι. http://www.torch.ox.ac.uk/narrative-and-proof-two-sides-same-equation-0 (πξφζβαζε ζηηο 

02/05/2017) 

http://www.torch.ox.ac.uk/narrative-and-proof-two-sides-same-equation-0
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2. ΣΟ Α΢ΣΤΝΟΜΙΚΟ ΜΤΘΙ΢ΣΟΡΗΜΑ 
 

2.1 Αλαθνξά ζε έξγα καζεκαηηθήο ινγνηερλίαο θαη ζε αζηπλνκηθά 

κπζηζηνξήκαηα 
 

΢ην πξνεγνχκελν θεθάιαην παξνπζηάζηεθαλ, αξρηθά, νη απαξαίηεηνη νξηζκνί 

ησλ θπξίαξρσλ ελλνηψλ ηηο εξγαζίαο θαζψο θαη κία θαηεγνξηνπνίεζε ησλ κεζφδσλ 

απφδεημεο καζεκαηηθψλ ζεσξεκάησλ. ΢ηε ζπλέρεηα, πξαγκαηνπνηήζεθε κία 

πξνζέγγηζε ηεο γεθχξσζεο ηνπ ράζκαηνο κεηαμχ καζεκαηηθψλ θαη αθήγεζεο θαη 

πεξηγξάθεθαλ νη δνκηθέο αλαινγίεο ησλ δχν παξαπάλσ θφζκσλ, κε ζθνπφ ηε 

δηέγεξζε πξνβιεκαηηζκνχ ζρεηηθά κε ηελ εγθπξφηεηα ηεο εμίζσζεο 

«Απφδεημε=Αθήγεκα». ΢ην ζεκείν απηφ, ζα παξνπζηαζηνχλ νξηζκέλα αζηπλνκηθά 

κπζηζηνξήκαηα κε έληνλν καζεκαηηθφ ππφβαζξν, κε απψηεξν ζθνπφ ηε ζπζρέηηζε 

ηεο επίιπζεο κπζηεξίσλ κε ηηο καζεκαηηθέο απνδείμεηο. 

Ζ αλάγθε ζχλδεζεο ησλ µαζεµαηηθψλ µε ηε ινγνηερλία θαίλεηαη λα πεγάδεη 

µε έλα θπζηθφ ηξφπν, απφ ηελ αλάγθε ηνπ αλζξψπνπ λα ζπλδπάζεη δχν 

δηαθνξεηηθνχο ηξφπνπο έθθξαζεο ηεο πεξηγξαθήο ηνπ θφζµνπ ζηνλ νπνίν δεη. 

΢αθψο, δε ληψζνπλ φινη νη άλζξσπνη ηελ παξαπάλσ αλάγθε ζηνλ ίδην βαζκφ. Ζ 

ινγνηερληθή γιψζζα, ζε αληίζεζε µε ηε µαζεµαηηθή, κνηάδεη πεξηζζφηεξν πξνζηηή 

θαη απεπζχλεηαη ζην επξχ θνηλφ. Σν ζπλνλζχιεπκα ησλ δχν γισζζψλ, θαίλεηαη λα 

νδεγεί ζηελ θαηαλφεζε µέξνπο ησλ µαζεµαηηθψλ ηδεψλ απνθεχγνληαο ηηο 

παξαλνήζεηο, θαζψο ε ινγνηερληθή γιψζζα δεµηνπξγεί έλα θαληαζηηθφ θαη νηθείν 

πεξηβάιινλ ζηνλ αλαγλψζηε πνπ ηνπ επηηξέπεη λα πξνζεγγίζεη ηα µαζεµαηηθά µε 

έλαλ ελαιιαθηηθφ ηξφπν πέξα απφ ηελ απζηεξφηεηα ηεο µαζεµαηηθήο γιψζζαο. 

Έηζη, ζεµαληηθά ηζηνξηθά µαζεµαηηθά γεγνλφηα, µαζεµαηηθέο αιήζεηεο θαη 

βηνγξαθίεο µαζεµαηηθψλ, έρνπλ ηε δπλαηφηεηα λα γίλνπλ πξνζηηά ζε κε εηδηθφ 

θνηλφ. Σν απνηέιεζµα ηεο ζχλδεζεο µαζεµαηηθψλ θαη ινγνηερλίαο, ελδερνκέλσο λα 

απνηειεί µία απφ ηηο µνξθέο επηθνηλσλίαο µεηαμχ ησλ αλζξψπσλ γηα ηελ εξµελεία 

ηνπ θφζµνπ. (Λέξε, 2008: 31) 

Ζ ζπγγέλεηα πνπ ζπλδέεη ηα καζεκαηηθά κε ηε ινγνηερλία, φπνπ ρξνλνινγείηαη 

απφ ηελ αξραηφηεηα, ην µεγάιν πιήζνο ινγνηερληθψλ βηβιίσλ πνπ έρνπλ γξαθηεί σο 

απφξξνηα ηεο ζχλδεζεο ησλ µαζεµαηηθψλ µε ηε ινγνηερλία, ε ζπλερψο απμαλφκελε 

ζπρλφηεηα µε ηελ νπνία εθδίδνληαη ζήµεξα ινγνηερληθά βηβιία κε καζεκαηηθή 

ππφζηαζε, θαλεξψλεη ηελ αλάπηπμε µηαο λέαο θαηεγνξίαο βηβιίσλ, πνπ νλνµάδεηαη 
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«µαζεµαηηθή ινγνηερλία». Ωο «µαζεµαηηθή ινγνηερλία» νλνµάδεηαη ε θαηεγνξία 

ησλ ινγνηερληθψλ βηβιίσλ, εθιατθεπηηθψλ θαη µε, ζηελ πινθή ησλ νπνίσλ ηα 

µαζεµαηηθά αζθνχλ θαζνξηζηηθφ ξφιν. Ζ ζπδήηεζε γηα ηνλ φξν «µαζεµαηηθή 

ινγνηερλία» έρεη μεθηλήζεη ηα ηειεπηαία ρξφληα, θαζψο θαίλεηαη λα έρεη πνιινχο 

αλαγλψζηεο. ∆ελ είλαη ζαθέο ην θαηά πφζν είλαη εθηθηφ λα δνζεί αθξηβήο νξηζµφο 

ηνπ φξνπ, θαζψο ε ινγνηερλία απφ µφλε ηεο απνηειεί µνξθή έθθξαζεο ηέρλεο θαη 

δελ µπνξεί λα νξηζηεί θαηά έλα µνλαδηθφ ηξφπν. Ζ δηεπθξίληζε απηήο ηεο 

θαηεγνξίαο φπσο πξαγµαηνπνηήζεθε παξαπάλσ, ζα βνεζήζεη ζηε ζπλέρεηα λα γίλεη 

αληηιεπηφ ην είδνο ησλ ινγνηερληθψλ βηβιίσλ ηα νπνία ζα αλαθεξζνχλ. (Λέξε, 2008: 

27-29) 

 

 

Ππζαγόξεηα Δγθιήκαηα (Σεχθξνο Μηραειίδεο, 2006, εθδφζεηο ΠΟΛΗ΢) 

 

΢ηα Ππζαγόξεηα Δγθιήκαηα (βι. Δηθφλα 3), ν Μηραειίδεο ρηίδεη ηελ ηζηνξία θαη 

ηνπο ραξαθηήξεο πάλσ ζηα ζεκέιηα κίαο καζεκαηηθήο απφδεημεο, αθεγνχκελνο έλα 

θαληαζηηθφ έγθιεκα κε θφλην έλα αιεζηλφ, ζεκαληηθφ 

θαη καζεκαηηθφ πξφβιεκα. 

΢πγθεθξηκέλα, ζηελ Αζήλα ηνπ 1929, ν ΢ηέθαλνο 

Καληαξηδήο, έλαο άζεκνο καζεκαηηθφο ηεο κέζεο 

εθπαίδεπζεο, βξίζθεηαη λεθξφο ζην δσκάηηφ ηνπ. Ο 

επηζηήζηνο θίινο ηνπ, επίζεο καζεκαηηθφο αιιά θαη 

επηηπρεκέλνο επηρεηξεκαηίαο, Μηραήι Ηγεξηλφο, θαιείηαη 

γηα λα αλαγλσξίζεη ην πηψκα. Λίγν πξνηνχ αξρίζεη λα 

κηιάεη κε ηελ αζηπλνκία γηα λα ηελ θαηαηνπίζεη ζρεηηθά 

κε ηελ πξνζσπηθφηεηα θαη ηνλ θχθιν γλσξηκηψλ ηνπ 

δνινθνλεζέληνο (ή απηφρεηξα;), ν Ηγεξηλφο θάλεη κηα 

αλαδξνκή ζηε καθξφρξνλε θηιία ηνπ κε ηνλ εθιηπφληα. 

Ζ πξψηε ηνπο γλσξηκία πξαγκαηνπνηείηαη ην 1900 ζε έλα δηεζλέο καζεκαηηθφ 

ζπλέδξην ζην Παξίζη, κε θεληξηθφ νκηιεηή ηνλ Νηέηβηλη Υίικπεξη, ν νπνίνο 

δηαηππψλεη ηα 23 άιπηα πξνβιήκαηα ησλ καζεκαηηθψλ πνπ πξνβιέπεη πσο ζα 

πξσηαγσληζηήζνπλ ζην επηζηεκνληθφ ζηεξέσκα ηα επφκελα ρξφληα. Οη δπν ηνπο 

παξεπξέζεθαλ εθεί σο θνηηεηέο καζεκαηηθψλ θαη καδί κε απηνχο, πνιιέο ππαξθηέο 

πξνζσπηθφηεηεο ησλ καζεκαηηθψλ πνπ γξάθηεθαλ ζηελ ηζηνξία ηνπ 20
νπ

 αηψλα. 

Δηθόλα 3: Δμώθπιιν ηνπ βηβιίνπ 

«Ππζαγόξεηα Δγθιήκαηα». 
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΢πρλφ ζέκα ζπδήηεζεο κεηαμχ ηνπο, απνηειεί ην δεχηεξν απφ ηα πξνβιήκαηα πνπ 

παξνπζίαζε ν Υίικπεξη, ην νπνίν ν Καληαξηδήο έρεη δηαθαή πφζν λα απνδείμεη. Ο 

Ηγεξηλφο ζπκάηαη ηηο πεξηπιαλήζεηο ηνπο ζηα παξηδηάληθα ζηέθηα, ηηο παξέεο ηνπο κε 

θαιιηηέρλεο –έλαο εθ ησλ νπνίσλ θαη ν Πηθάζν-, ηηο ζπειιψδεηο καζεκαηηθέο ηνπο 

δηαθσλίεο, ηνπο έξσηέο ηνπο πνπ ζρεηίζηεθαλ κεηαμχ ηνπο κε απξφζκελνπο ηξφπνπο 

θαη ηηο πνιεκηθέο ηνπο εκπεηξίεο, κέρξη πνπ ν ήρνο κίαο ξνκβίαο ηνλ επαλαθέξεη ζην 

παξφλ. Σν εξψηεκα είλαη επηηαθηηθφ: Πνηνο ζθφησζε ηνλ ΢ηέθαλν Καληαξηδή, θαη 

θπξίσο γηαηί ηνλ ζθφησζε; Σν πεξηζηαηηθφ απηφ, παξαιιειίδεηαη πνιχ εχζηνρα κε ην 

πξψην Ππζαγφξεην έγθιεκα, πνπ ήηαλ ε δνινθνλία ηνπ „Ηππαζνπ, ελφο απφ ηνπο 

παιαηφηεξνπο καζεηέο ηνπ Ππζαγφξα. Ο ιφγνο ηεο δνινθνλίαο ηνπ ήηαλ φηη ηφικεζε 

λα εθκπζηεξεπηεί ηελ ζθέςε ηνπ γηα ην αλ ε δηαγψληνο ελφο ηεηξαγψλνπ κε 

κνλαδηαία πιεπξά είλαη έλαο πξαγκαηηθφο αξηζκφο ή θάηη άιιν. Κάηη ηέηνην ζα 

θαηέξξηπηε ζπζέκεια ηελ θνζκνζεσξία ησλ Ππζαγνξείσλ θαη νπζηαζηηθά ζα ηνπο 

θαηέζηξεθε κηα γηα πάληα. Έηζη, πξνθεηκέλνπ λα παξεκπνδηζηεί ε δεκνζηνπνίεζε 

ηεο αλαθάιπςήο ηνπ θαη λα πξνζηαηεπζεί ν Ππζαγφξαο θαη ε ζρνιή ηνπ, ν Ίππαζνο 

απνβιήζεθε απφ ηε ζρνιή θαη ππνρξεψζεθε λα απνρσξήζεη κε έλα θαξάβη πνπ 

κίζζσζε ε ίδηα ε ζρνιή, ην νπνίν ηειηθά λαπάγεζε. Ή απηφ ην ζελάξην, ηνπιάρηζηνλ, 

αλαθνηλψζεθε ζηνπο Ππζαγφξεηνπο! 

Αθνινπζεί έλα ραξαθηεξηζηηθφ απφζπαζκα ηνπ ζπιινγηζκνχ ηνπ αζηπλφκνπ, 

ν νπνίνο θαηεγνξεί ηνλ Ηγεξηλφ γηα ηε δνινθνλία ηνπ Καληαξηδή: 

 

«Ο ζάλαηνο ηνπ ΢ηέθαλνπ Καληαξηδή δελ νθείιεηαη ζε παζνινγηθά 

αίηηα, ζε αλαθνπή θαξδηάο, όπσο ππαηλίρζεθε ρζεο ν γηαηξόο. Ο 

λεθξόο είρε θαηαλαιώζεη κεγάιεο πνζόηεηεο άγλσζηνπ αθόκα 

ππλσηηθνύ. [....] Σν ιάζνο κάιινλ απνθιείεηαη. Γελ βξέζεθε ζην 

δσκάηηό ηνπ θάπνηα ζπζθεπαζία, θαη αθνύ δελ ζπλήζηδε λα παίξλεη 

ηέηνηα ζθεπάζκαηα, δελ κπνξεί λα πήξε κεγαιύηεξε δόζε από 

αθεξεκάδα. Έηζη καο κέλνπλ κόλν δύν εθδνρέο. [....] Η απηνθηνλία 

θαη ε δνινθνληθή ελέξγεηα. [....] Από θάπνπ πξέπεη λα πξνκεζεύηεθε 

ην λαξθσηηθό πνπ ηνλ ζθόησζε. Δίηε ην πήξε νηθεηνζειώο είηε ηνπ ην 

έδσζαλ ρσξίο λα ην θαηαιάβεη. [....] Δπηζθεθζήθαηε ηνλ ΢ηέθαλν 

Καληαξηδή ηελ Πέκπηε 24 Ιαλνπαξίνπ 1929 ζηηο πέληε ην απόγεπκα θαη 

κείλαηε καδί ηνπ κέρξη ηηο ελλέα. [....] Καη ζηηο ηέζζεξηο ώξεο πνπ 



 

48 

 

κείλαηε καδί [....] ινγνθέξαηε; Μήπσο ηζαθσζήθαηε; [....] Η 

ζπηηνλνηθνθπξά ηνπ, Καιιηόπε Βνπξβνύλε, θαηέζεζε όηη άθνπζε 

θσλέο. [....] Καηέζεζε όηη ζαο άθνπζε λα θσλάδεηε έμαιια: “Γελ έρεηο 

ην δηθαίσκα λα ην θάλεηο απηό. Γελ ζα ζε αθήζσ λα ην θάλεηο!” Ση 

ήηαλ απηό πνπ δελ ζα ηνλ αθήλαηε λα θάλεη, θύξηε Ιγεξηλέ; [....] Κύξηε 

Ιγεξηλέ, ην απόγεπκα ηεο Πέκπηεο 24 Ιαλνπαξίνπ 1929, δελ παίμαηε 

ζθάθη. Ο Καληαξηδήο κάζαηλε ζθάθη ζην παηδί ηεο γεηηόληζζαο. Σν 

ηειεπηαίν ηνπο κάζεκα έγηλε ηελ Σεηάξηε 23 Ιαλνπαξίνπ. ΢ην ζπίηη ηεο 

γεηηόληζζαο. Φεύγνληαο, άθεζε ηελ ζθαθηέξα εθεί. ΢ην δσκάηην ηνπ 

Καληαξηδή δελ βξέζεθε άιιν ζθάθη... [....] Δπηζηξέςαηε ζην ζπίηη ζαο 

γύξσ ζηηο ελλέα θαη κηζή, θαη δελ μαλαβγήθαηε θαζόινπ; [....] Η 

νηθνλόκνο ζαο [...] θαηέζεζε πσο ζαο άθνπζε λα βγαίλεηε θαη πάιη ζηηο 

εληεθάκηζε. [....] ΢αο άθνπζε [...] θαη όηαλ επηζηξέςαηε, γύξσ ζηηο 

δσδεθάκηζε. [....] ΢ηηο 25 Ιαλνπαξίνπ ην πξσί ε θακαξηέξα θαζάξηζε 

δύν δεπγάξηα ιαζπσκέλα παπνύηζηα. Βέβαηα ζηηο 24 είρε βξέμεη πνιύ 

θαη νη δξόκνη ήηαλ γεκάηνη ιάζπε. Αθνύ όκσο βγήθαηε κόλν κία θνξά, 

πσο γίλεηαη λα ιαζπώζαηε δπν δεπγάξηα παπνύηζηα; [....] ΢ηηο 24 

Ιαλνπαξίνπ επηζθεθζήθαηε ηνλ θίιν ζαο. Φύγαηε από ην ζπίηη ηνπ ζηηο 

ελλέα ην βξάδπ. Γύξσ ζηηο δέθα έθπγε θαη ν ίδηνο... [....] Δπέζηξεςε 

ζώνο θαη αβιαβήο ζην ζπίηη ηνπ γύξσ ζηε κία κεηά ηα κεζάλπρηα –ν 

γείηνλαο πνπ είρε αϋπλίεο καο ην επηβεβαίσζε- θαη πήγε θαηεπζείαλ γηα 

ύπλν. ΢ην ηξαπέδη ηνπ βξέζεθε κία θαλάηα κε ιίγν λεξό – ην 

πεξηζζόηεξν ην είρε πηεη ν Καληαξηδήο πξηλ θνηκεζεί. Όπσο μέξεηε, 

ζηείιακε ηα ππνιείκκαηα ηνπ λεξνύ γηα αλάιπζε. Σν λεξό πεξηείρε 

ηεξάζηηεο πνζόηεηεο ππλσηηθνύ, ην ίδην πνπ βξέζεθε θαη ζην ζώκα ηνπ 

Καληαξηδή θαηά ηε λεθξνςία. Υσξίο ακθηβνιία, απηό ην ππλσηηθό 

είλαη πνπ ηνλ ζθόησζε. [....] Η ζύλζεζε ηνπ ππλσηηθνύ δελ ηαηξηάδεη κε 

θαλέλα από απηά πνπ εηζάγνληαη ζηελ Διιάδα. Σα δύν κεγάια 

θαξκαθεία πνπ εηζάγνπλ ππλσηηθά καο έδσζαλ δείγκαηα όισλ ησλ 

ζρεηηθώλ ζθεπαζκάησλ πνπ εηζήγαγαλ ηα ηειεπηαία ρξόληα. Σν 

ππλσηηθό πνπ ζθόησζε ηνλ Καληαξηδή δελ είλαη θαλέλα από απηά. [....] 

Αληίζεηα ην θαξκαθείν ηνπ ζπηηηνύ ζαο πεξηέρεη κεγάιε πνζόηεηα 

απηνύ αθξηβώο ηνπ ππλσηηθνύ. Όπσο καο είπε ε θακαξηέξα ζαο, ην 

θέξλεηε κόλνο ζαο από ηε Γεξκαλία, ηελ νπνία, από όζν γλσξίδνπκε, 
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επηζθέπηεζζε ηαθηηθά, θαη ππάξρνπλ πάληα απνζέκαηα ζην θαξκαθείνπ 

ηνπ δσκαηίνπ ζαο. Ωζηόζν ην ρξεζηκνπνηείηε κε θεηδώ θαη πνιύ αξαηά. 

Όκσο, ιίγεο κέξεο κεηά ην ζάλαην ηνπ θίινπ ζαο, ε θακαξηέξα 

δηαπίζησζε όηη έιεηπαλ δύν νιόθιεξα ζσιελάξηα. Η θαεκέλε 

αλεζύρεζε κάιηζηα κήπσο αξρίζαηε λα θάλεηε θαηάρξεζε ιόγσ ηνπ 

ζαλάηνπ ηνπ θίινπ ζαο. Ση έγηλαλ δύν νιόθιεξα ζσιελάξηα ππλσηηθνύ, 

θύξηε Ιγεξηλέ; Πσο εμαθαλίζηεθαλ κέζα ζε ηξεηο κέξεο; [....] Φύγαηε 

από ην ζπίηη ηνπ θίινπ ζαο ζηηο ελλέα θαη επηζηξέςαηε ζην δηθό ζαο. 

΢ηηο έληεθα θαη κηζή, θνξώληαο θαζαξά παπνύηζηα –απηά πνπ 

θνξνύζαηε ην απόγεπκα είραλ ιαζπσζεί-, επηζηξέςαηε ζην ζπίηη ηνπ 

Καληαξηδή πνπ γλσξίδαηε όηη ζα ιείπεη. ΢αο είδε έλαο γείηνλαο πνπ 

ήηαλ μύπληνο θη έλαο πεξαζηηθόο. ΢αο αλαγλώξηζαλ θαη νη δύν από ηε 

θσηνγξαθία ζαο πνπ ηνπο δείμακε. Μπήθαηε ζην δσκάηηό ηνπ θαη 

αδεηάζαηε δύν ζσιελάξηα ππλσηηθό ζηελ θαλάηα ηνπ κε ην λεξό. Γελ 

κείλαηε ζην δσκάηην πεξηζζόηεξα από πέληε ιεπηά. [....] ΢ηε δηάξθεηα 

ησλ βαιθαληθώλ πνιέκσλ, ν “θίινο” ζαο, όπσο ηνλ απνθαιείηε, 

ζπλήςε κηα πξόζθαηξε ζρέζε κε ηελ πξώελ ζύδπγό ζαο. Οη γπλαίθεο 

είραλ ηελ παξάμελε ζπλήζεηα λα ζαο εγθαηαιείπνπλ θαη λα ζηξέθνληαη 

πξνο ηνλ Καληαξηδή. Από κηα άπνςε ζαο θαηαιαβαίλσ. Έλαο άληξαο 

δύζθνια ην δέρεηαη απηό˙ θαη κάιηζηα, δύν θνξέο. Έρσ καδί κνπ ην 

έληαικα ζπιιήςεσο. Δίλαη θαιύηεξα γηα εζάο λα νκνινγήζεηε. Σα 

ζηνηρεία είλαη αδηάζεηζηα. ΢θνηώζαηε ηνλ ΢ηέθαλν Καληαξηδή, 

νξγηζκέλνο πνπ κηα θνπέια ηελ νπνία ζεσξνύζαηε ηδηνθηεζία ζαο 

πξνηίκεζε ην θίιν ζαο. Σν γεγνλόο όηη δελ δηάιεμε έλαλ λέν ηεο ειηθίαο 

ηεο, αιιά έλαλ ζπλνκήιηθό ζαο, θαη κάιηζηα κε πνιύ κηθξόηεξε 

νηθνλνκηθή άλεζε από εζάο, έζημε θαίξηα ηε καηαηνδνμία ζαο. Σνπ 

είραηε παιηόηεξα ζπγρσξήζεη ην δεζκό ηνπ κε ηελ πξώελ γπλαίθα ζαο. 

Γελ αλερζήθαηε ην ίδην όηαλ ζπλέβε δεύηεξε θνξά κε ηελ πξώελ 

εξσκέλε ζαο. Όια ηα ζηνηρεία θαη νη καξηπξίεο δείρλνπλ όηη εζείο είζηε 

ν δνινθόλνο».  (ζει. 220-233) 
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Η αθνζίσζε ηνπ ππόπηνπ Υ (Keigo Higashino, 2012, Δθδφζεηο ΚΛΔΗΓΑΡΗΘΜΟ΢) 

 

Σν αζηπλνκηθφ κπζηζηφξεκα Η αθνζίσζε ηνπ ππόπηνπ Υ (βι. Δηθφλα 4) έρεη κία 

κνλαδηθή ηδηαηηεξφηεηα: ν αλαγλψζηεο γλσξίδεη ηνλ δνινθφλν απφ ηηο πξψηεο θηφιαο 

ζειίδεο. Δδψ, ινηπφλ, ην ελδηαθέξνλ δελ επηθεληξψλεηαη 

ζην θπλήγη ηνπ δνινθφλνπ θαη ηελ επίιπζε ηνπ κπζηεξίνπ, 

αιιά αθξηβψο ζην αληίζεην, ζηε ζπγθάιπςε ηνπ 

δνινθφλνπ. 

Ζ Γηαζνχθν, πξψελ ρνξεχηξηα ζε λπρηεξηλφ καγαδί, 

κεηέξα ηεο έθεβεο Μηζάην, αιιάδεη γεηηνληά θαη βξίζθεη 

κηα ήξεκε δνπιεηά ζε έλα κηθξφ εζηηαηφξην δηαλνκήο 

θαγεηψλ. Δίλαη ε επνρή πνπ αξρίδεη λα πηζηεχεη φηη έρεη 

μεθχγεη απφ ηνλ πξψελ ζχδπγφ ηεο, ν νπνίνο ηελ 

θαθνκεηαρεηξηδφηαλ θαη ηεο δεηνχζε, δηαξθψο, ιεθηά. 

Ωζηφζν, ν Σνγθάζη εληνπίδεη ηα ίρλε ηεο γηα αθφκα κία 

θνξά. Ζ μαθληθή επαλεκθάληζή ηνπ ζηε δσή ηεο, δίλεη ζηελ ηζηνξία κηα απξφβιεπηε 

ηξνπή. Οη απεηιέο πνπ εμαπνιχεη ν Σνγθάζη ζηε Γηαζνχθν θαη ηελ θφξε ηεο, ηελ 

σζνχλ λα ηνλ πλίμεη κέζα ζην ίδην ηεο ην ζπίηη κε ην θαιψδην ηεο ζεξκάζηξαο, κε ηε 

βνήζεηα ηεο αλήιηθεο θφξεο ηεο. 

Πξνηνχ, αθφκα, ζπλεηδεηνπνηήζνπλ ηη έρνπλ θάλεη, νη δχν γπλαίθεο δέρνληαη 

ηελ επίζθεςε ηνπ αηληγκαηηθνχ γείηνλά ηνπο, ηνπ επθπή θαζεγεηή Μαζεκαηηθψλ 

Ηζηγθάκη. Ο ιηγνκίιεηνο καζεκαηηθφο κε ηελ αλέθθξαζηε φςε θαη ηνλ αζθεηηθφ βίν, 

ηνπο απνθαιχπηεη φηη γλσξίδεη ην έγθιεκά ηνπο θαη πξνζθέξεηαη λα ηηο βνεζήζεη 

δεκηνπξγψληαο ην ηέιεην άιινζη, αιιά θαη λα αληηκεησπίζνπλ ηηο επίκνλεο εξσηήζεηο 

ησλ αζηπλνκηθψλ, ζε πεξίπησζε πνπ νη ππνςίεο ζηξαθνχλ ελαληίνλ ηνπο, κε 

κνλαδηθφ φξν λα αθνινπζήζνπλ ηηο νδεγίεο ηνπ θαηά γξάκκα. 

Ο ληεηέθηηβ ηεο αζηπλνκίαο ηνπ Σφθην πνπ αλαιαβάλεη ηελ ππφζεζε, βξίζθεηαη 

ζχληνκα ζε αδηέμνδν θαη δεηάεη βνήζεηα απφ ηνλ θίιν ηνπ Γξα Γηνπθάβα, έλαλ 

παλέμππλν θαζεγεηή Φπζηθήο. Πνιχ ζχληνκα νη δχν θαζεγεηέο, γλψξηκνη απφ ηα 

θνηηεηηθά ηνπο ρξφληα, εκπιέθνληαη κε φιεο ηνπο ηηο δπλάκεηο ζε κηα αλειέεηε κάρε 

επζηξνθίαο, θαηά ηε δηάξθεηα ηεο νπνίαο ν Φπζηθφο ρξεζηκνπνηεί ηηο ηθαλφηεηεο θαη 

ην πλεχκα ηνπ γηα λα απνθαιχςεη ηελ αιήζεηα θαη ν Μαζεκαηηθφο δηαθηλδπλεχεη ηα 

πάληα πξνθεηκέλνπ λα απνδείμεη ην κέγεζνο ηεο αθνζίσζήο ηνπ. 

Δηθόλα 4: Δμώθπιιν ηνπ 

βηβιίνπ «Η αθνζίσζε ηνπ 

ππόπηνπ Υ». 
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Αθνινπζεί έλα ραξαθηεξηζηηθφ απφζπαζκα, ην νπνίν αλαδεηθλχεη ηελ βαζηά 

αθνζίσζε ηνπ Ηζηγθάκη ζηε Γηαζνχθν, θαζψο θαη ηελ αθξίβεηα κε ηελ νπνία έρεη 

πθάλεη ην πιέγκα ηεο πξνζηαζίαο: 

 

«Η Γηαζνύθν θαζόηαλ αθίλεηε ζην παγθάθη. [....] Ο Ιζηγθάκη δελ ηεο 

είπε πνηέ ηη είρε θάλεη ηε ζνξό ηνπ Σνγθάζη. Σεο είρε πεη λα κελ 

αλεζπρεί. "Σαθηνπνίεζα ηα πάληα" ηεο είρε πεη ζην ηειέθσλν κ' εθείλε 

ηελ ήξεκε θσλή. 

Δίρε αλαξσηεζεί γηα πνην ιόγν ε αζηπλνκία ξσηνύζε δηαξθώο γηα ην 

άιινζί ηεο ηελ επνκέλε ηεο δνινθνλίαο ηνπ Σνγθάζη. Πνιύ πξηλ ηελ 

άθημε ησλ αζηπλνκηθώλ, ν Ιζηγθάκη ηήο είρε δώζεη αλαιπηηθέο νδεγίεο 

γηα ην ηη έπξεπε λα θάλεη ην βξάδπ ηεο δεθάηεο Μαξηίνπ. Γηα ηελ 

ηαηλία, ηα λνπληιο, ην θαξαόθε, αθόκε θαη γηα ην κεηακεζνλύρηην 

ηειεθώλεκα.  Δίρε αθνινπζήζεη πηζηά ηηο νδεγίεο ηνπ ρσξίο λα μέξεη 

γηα πνηνλ ιόγν ηα έθαλε όια απηά. Όηαλ νη αζηπλνκηθνί ξώηεζαλ γηα ην 

άιινζη, ηνπο είπε απηά αθξηβώο πνπ έθαλε, ζηελ νπζία όκσο ήζειε λα 

ηνπο ξσηήζεη "Γηαηί κε ξσηάηε γηα ηηο δέθα ηνπ κήλα;". 

Πιένλ όια είραλ μεθαζαξίζεη. Ο Ιζηγθάκη ηνπο είρε νδεγήζεη ζηελ 

παγίδα. Μηα θξηρηή παγίδα, όκσο. Αλ θαη ζπλεηδεηνπνηνύζε όηη δελ 

ππήξρε άιιε εμήγεζε, αξληόηαλ λα ηελ πηζηέςεη. Όρη, δελ ήζειε λα ηελ 

πηζηέςεη. Γελ ήζειε λα ζθέθηεηαη όηη είρε ραξακίζεη ηε δσή ηνπ γηα κηα 

ζπλεζηζκέλε, κεζήιηθε γπλαίθα πνπ δελ ηνπ πξόζθεξε ην παξακηθξό 

αληάιιαγκα, νύηε δηέζεηε θάπνηα ηδηαίηεξε γνεηεία. Η Γηαζνύθν 

ζθέθηεθε όηη ε θαξδηά ηεο δελ είρε ηε δύλακε λα αληέμεη ηέηνηα ζπζία. 

[....] 

Σν ζεκείσκα έιεγε πσο λα ρξεζηκνπνηήζεη ηα γξάκκαηα θαη ηη 

έπξεπε λα πεη ζηνπο αζηπλνκηθνύο πνπ ζα έξρνληαλ λα ηεο κηιήζνπλ -

όια κε ηνλ ζπλεζηζκέλν ιεπηνκεξή ηξόπν ηνπ Ιζηγθάκη. Τπήξραλ 

νδεγίεο όρη κόλν γηα ηε Γηαζνύθν αιιά θαη γηα ηε Μηζάην. Κάιππηαλ ηα 

πάληα, θάζε πηζαλή θαηάζηαζε πνπ ίζσο αληηκεηώπηδαλ, 

δηαζθαιίδνληαο πσο νηηδήπνηε θαη αλ ζπλέβαηλε ζηηο Υαλαόθα ζα 

ήμεξαλ ηη λα θάλνπλ. Οη νδεγίεο ηνπ Ιζηγθάκη είραλ βνεζήζεη ηε 
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Γηαζνύθν θαη ηε Μηζάην λα αληηκεησπίζνπλ ηελ αζηπλνκία. Η 

Γηαζνύθν γλώξηδε όηη, αλ έθαλε ην παξακηθξό ιάζνο θαη νη αζηπλνκηθνί 

δηαπίζησλαλ ηελ απάηε, όιε ε ζθιεξή δνπιεηά ηνπ Ιζηγθάκη ζα 

δηαιπόηαλ ζαλ θαπλόο. Αλακθίβνια ην γλώξηδε θαη ε Μηζάην. 

Ακέζσο κεηά ηηο νδεγίεο είρε πξνζζέζεη έλα ηειεπηαίν κήλπκα: 

"Πηζηεύσ όηη ν Κνπληάθη Κνύλην είλαη έληηκνο θαη έκπηζηνο. Αλ ηνλ 

παληξεπηείηε, ζίγνπξα εληζρύεηε ηηο πηζαλόηεηεο λα επηπρήζεηε, εζείο 

θαη ε Μηζάην. ΢αο παξαθαιώ λα κε μεράζεηε. Με ληώζεηε ηύςεηο. Αλ 

δελ είζηε επηπρηζκέλε, όζα έθαλα ζα είλαη κάηαηα." 

Ξαλαδηάβαζε ην γξάκκα θαη ηα κάηηα ηεο πιεκκύξηζαλ δάθξπα. 

Πξώηε θνξά ζπλαληνύζε ηόζν βαζηά αθνζίσζε». (ζει. 323-329) 

 

 

 

Σν Θεώξεκα ηνπ παπαγάινπ (Denis Guedj, 1999, εθδφζεηο ΠΟΛΗ΢) 

 

΢ην Θεώξεκα ηνπ παπαγάινπ (βι. Δηθφλα 5), ην Παξίζη, νη ηαμηδησηηθέο 

πεξηγξαθέο θαη ε πεξηπεηεηψδεο αθήγεζε ηεο ηζηνξίαο ησλ 

καζεκαηηθψλ, είλαη ηα ζπζηαηηθά ελφο εθξεθηηθνχ 

κείγκαηνο πνπ απνθηά κνξθή αζηπλνκηθνχ κπζηζηνξήκαηνο 

θαη κπεί κε δηαζθεδαζηηθφ ηξφπν κηθξνχο θαη κεγάινπο ζηνλ 

θφζκν ησλ αξηζκψλ θαη ηεο ινγηθήο. 

Ση ζρέζε κπνξεί λα έρεη έλαο παπαγάινο κε ηα 

καζεκαηηθά; Έλα γξάκκα ηνπ Γθξνζξνχβξ, θίινπ απφ ηα 

παιηά, ζπλνδεπφκελν απφ έλα θνξηίν πνιίηηκσλ βηβιίσλ  

καζεκαηηθνχ πεξηερνκέλνπ, έξρνληαη λα θάλνπλ άλσ θάησ 

ηε δσή ησλ ελνίθσλ ηεο νδνχ Ραβηληάλ ζηνπο πξφπνδεο ηεο 

Μνλκάξηεο. Ο παπαγάινο, έλαο ειηθησκέλνο πξψελ 

βηβιηνπψιεο, έλα θνπθφ αγφξη θαη ηα εηεξνζαιή δίδπκα αδέξθηα ηνπ, δηάλνηεο ζηα 

καζεκαηηθά, ζπλεξγάδνληαη κε ζθνπφ ηε δηαιεχθαλζε ελφο θφλνπ πνπ ζπλέβε 

ρηιηάδεο ρηιηφκεηξα καθξηά ηνπο. Ο Γθξνζξνχβξ ηζρπξίδεηαη πσο έρεη απνδείμεη ην 

ηειεπηαίν ζεψξεκα ηνπ Φεξκά θαη ηελ εηθαζία ηνπ Γθφιληκπαρ θαη ν κνλαδηθφο 

ζηνλ νπνίν έρεη εθκπζηεξεπηεί απηέο ηηο απνδείμεηο είλαη... ν παπαγάινο! Ζ παξέα 

ησλ εξψσλ, πξνζπαζψληαο λα εμηρληάζνπλ ηνλ πεξίεξγν ζάλαην ηνπ θίινπ ηνπο, 

Δηθόλα 5: Δμώθπιιν ηνπ βηβιίνπ 

«Σν Θεώξεκα ηνπ παπαγάινπ». 
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αλαδεηνχλ ηε ιχζε ηνπ κπζηεξίνπ κέζα ζηηο ζειίδεο καζεκαηηθψλ ζπγγξακάησλ. 

Κάλνπλ, έηζη, έλα ηαμίδη ζηνπο αηψλεο κέζα απφ ην καγηθφ θφζκν ησλ 

Μαζεκαηηθψλ, έλαλ θφζκν πνιχ πην αλζξψπηλν απ‟ φζν αθήλνπλ λα θαλεί νη 

πεξίπινθεο εμηζψζεηο πνπ ηνλ πιαηζηψλνπλ ζπλήζσο. 

΋πσο θαη ζηα Ππζαγόξεηα Δγθιήκαηα, έηζη θαη ζην Θεώξεκα ηνπ παπαγάινπ 

γίλεηαη παξαιιειηζκφο ηνπ εγθιήκαηνο κε κία ππφζεζε πνπ αθνξά ζηνπο 

Ππζαγφξεηνπο. Αθνινπζεί ην ζρεηηθφ απφζπαζκα, ζην νπνίν μεδηπιψλεηαη ν 

ζπιινγηζκφο ηνπ βηβιηνπψιε θ. Ρπο πνπ θαηεγνξεί έλαλ Ηηαιφ καθηφδν γηα ην θφλν: 

 

« -΢ηελ ππξθαγηά ηνπ ζπηηηνύ ηνπ. Κάεθαλ όια. Κη απηόο αθόκα! 

Ο θ. Ρπο αηζζάλζεθε ην ζπκό λα αλεβαίλεη κέζα ηνπ. Έπξεπε όκσο λα 

πξνζέμεη κήπσο θαη πξνδνζεί. Γελ έπξεπε λα ηνπ μεθύγεη ιέμε πνπ λα 

δείρλεη όηη ήμεξε πνιιά ζρεηηθά κε ην επεηζόδην. Σα ιόγηα ηνπ 

Γθξνζξνύβξ ήηαλ αθόκα δσληαλά ζην κπαιό ηνπ. Πξνζπάζεζε λα 

αιιάμεη θνπβέληα: 

-Σώξα κνπ ήξζε ζην κπαιό κηα ηζηνξία πνπ ζπλέβε όρη καθξηά από 

εδώ, ζηνλ Κξόησλα, δπν ηξεηο αηώλεο πξηλ από ηνλ Αξρηκήδε. Μπνξεί 

θαη λα ζνπ ηε δηεγήζεθε ν Γθξνζξνύβξ, πξόθεηηαη γηα ηνπο 

ππζαγόξεηνπο. ΢ηνλ Κξόησλα, δνύζε έλαο πινύζηνο θαη ηζρπξόο 

άλδξαο, ν Κύισλ. Θαύκαδε ηνπο ππζαγόξεηνπο θαη ήζειε νπσζδήπνηε 

λα γίλεη δεθηόο ζηηο ηάμεηο ηνπο. Οη ππζαγόξεηνη ηνλ έβξηζθαλ ιίγν 

ύπνπην, αο πνύκε. Σνλ απέξξηςαλ. Ο Κύισλ ζθύιηαζε από ην θαθό ηνπ. 

Γελ ήηαλ ζπλεζηζκέλνο λα ηνπ αξλνύληαη απηά πνπ δεηνύζε. Έλα 

βξάδπ, ηα κέιε ηεο ζρνιήο ήηαλ ζπγθεληξσκέλα ζηνλ ζπλεζηζκέλν ηνπο 

ρώξν. Ο Κύισλ θαη νη νπαδνί ηνπ πιεζίαζαλ θαη έβαιαλ θσηηά ζην 

ζπίηη. Όινη νη ππζαγόξεηνη ράζεθαλ. Μόλν έλαο ζώζεθε. 

 Ο Νηνλ Οηηάβην ζεθώζεθε πειηδλόο. Έκεηλε γηα κηα ζηηγκή ακίιεηνο, 

κε ην ρέξη ηνπ λα ζπλζιίβεη ηε ιαβή ηνπ κπαζηνπληνύ ηνπ. 

-Πνηνο είλαη απηόο ν πινύζηνο θαη ηζρπξόο άλδξαο; Με θαηεγνξείο, 

Πηεξ Ρπο, όηη έβαια θσηηά ζην ζπίηη ηνπ Διγθάξ; Ιζρπξίδεζαη όηη ηνλ 

δνινθόλεζα; 

 Ο θ. Ρπο θνβήζεθε. Η νξγή ηνπ Νηνλ Οηηάβην ήηαλ ηξνκαθηηθή. 



 

54 

 

-Με θαηεγνξείο γηα θάηη αλήθνπζην. Δγώ, λα δνινθνλήζσ έλα θίιν... 

-...πνπ ζνπ αξλήζεθε απηό πνπ επηζπκνύζεο. Υσξίο ακθηβνιία, ήηαλ ν 

κόλνο πνπ ηόικεζε πνηέ θάηη ηέηνην... 

-Μάιηζηα, ν Διγθάξ κνπ αξλήζεθε απηό πνπ επηζπκνύζα. Αιήζεηα, 

είλαη ν κόλνο πνπ ηόικεζε πνηέ θάηη ηέηνην. Όκσο επξόθεηην λα κνπ 

δώζεη ηελ νξηζηηθή ηνπ απάληεζε εθείλν ην βξάδπ. Δίρακε ξαληεβνύ 

ζην ζπίηη ηνπ, κε ηε δύζε ηνπ ειίνπ. Σνπ είρα πξνηείλεη έλα ηεξάζηην 

πνζό. Καλείο δελ μέξεη ηη ζα κνπ απαληνύζε. 

 Ο θ. Ρπο  δάγθσζε ηα ρείιε ηνπ γηα λα κελ εθξαγεί. Όια απηά ηα 

ήμεξε: 

“Θα επηζηξέςνπλ ην ζνύξνππν. Πίζηεςέ κε, Πηεξ, δελ ζα πάξνπλ ζηα 

ρέξηα ηνπο ηηο απνδείμεηο κνπ! Θα ηηο θάςσ κόιηο ηειεηώζσ απηό ην 

γξάκκα...”». (ζει. 598-599) 

 

 

Σν ηειεπηαίν Θεώξεκα ηνπ Φεξκά (Simon Singh, 1998, εθδνηηθφο νίθνο 

ΣΡΑΤΛΟ΢) 

 

΢ην έξγν καζεκαηηθήο ινγνηερλίαο Σν ηειεπηαίν 

Θεώξεκα ηνπ Φεξκά (βι. Δηθφλα 6), πξαγκαηνπνηείηαη κία 

εμαηξεηηθά ελδηαθέξνπζα ηζηνξηθή αλαδξνκή κε ζηαζκνχο 

εθείλα ηα κέξε ησλ καζεκαηηθψλ πνπ άζθεζαλ 

θαζνξηζηηθφ ξφιν ζηελ ηειηθή κνξθή ηεο απφδεημεο ηνπ 

νκψλπκνπ ζεσξήκαηνο. 

Σνλ 17
ν
 αηψλα, κειεηψληαο ην βηβιίν «Αξηζκεηηθά» 

ηνπ Γηφθαληνπ, ν Πηέξ ληε Φεξκά ζηάζεθε ζην 

ππζαγφξεην ζεψξεκα ( 2 2 2x y z  ) θαη ζεκείσζε ζην 

πεξηζψξην ηεο ζειίδαο ην ζπκπέξαζκα φηη είλαη αδχλαηνλ 

λα ηζρχεη ην 
n n nx y z  . Δπίζεο ζπκπιήξσζε: “Έρσ 

αλαθαιχςεη κία πξαγκαηηθά ζαπκάζηα απφδεημε, φκσο ην πεξηζψξην ηεο ζειίδαο 

είλαη πνιχ ζηελφ γηα λα ηελ αλαπηχμσ”. 

Δηθόλα 6: Δμώθπιιν ηνπ βηβιίνπ 

«Σν ηειεπηαίν ζεώξεκα ηνπ 

Φεξκά». 
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Γηα ηα επφκελα 350 ρξφληα, ε θξάζε απηή ηνπ Φεξκά έγηλε έκκνλε ηδέα ησλ 

πην δηάζεκσλ καζεκαηηθψλ κπαιψλ, πνπ απφ ηφηε ξίρλνληαη ζ‟ έλαλ θνβεξφ αγψλα 

γηα ηελ επίιπζε ηνπ δηαζεκφηεξνπ καζεκαηηθνχ πξνβιήκαηνο. 

΢ην απφζπαζκα πνπ αθνινπζεί, ζθηαγξαθείηαη ε πεξίνδνο θαηά ηελ νπνία ν 

Οπάηιο μεθίλεζε ην πεξίθεκν “ηαμίδη” ηνπ: 

 

«΢ηε ζηξνθή ηνπ αηώλα, όηαλ ν ζπνπδαίνο καζεκαηηθόο ηεο ινγηθήο 

Νηάβηλη Υίικπεξη ξσηήζεθε γηαηί δελ είρε πνηέ απνπεηξαζεί λα 

απνδείμεη ην Σειεπηαίν Θεώξεκα ηνπ Φεξκά, απάληεζε: “Πξηλ 

μεθηλήζσ ζα έπξεπε λα αθηεξώζσ ηξία νιόθιεξα ρξόληα ζε εληαηηθή 

κειέηε˙ δελ έρσ ηόζν ρξόλν λα ζπαηαιήζσ γηα κία πηζαλή απνηπρία”. 

Ο Οπάηιο γλώξηδε όηη γηα λα έρεη θάπνηεο ειπίδεο, έπξεπε πξώηα λα 

βπζηζηεί εληειώο ζην πξόβιεκα. ΢ε αληίζεζε κε ηνλ Υίικπεξη, ήηαλ 

πξνεηνηκαζκέλνο λα ην δηαθηλδπλεύζεη. Μειέηεζε όια ηα επηζηεκνληθά 

πεξηνδηθά θαη θαηόπηλ δνθίκαζε ηηο ηειεπηαίεο ηερληθέο μαλά θαη μαλά, 

κέρξη πνπ έγηλαλ δεύηεξε θύζε ηνπ. Γηα λα θαηαθέξεη λα ζπγθεληξώζεη 

ηα απαξαίηεηα όπια γηα ηνλ αγώλα, έπξεπε λα ζπζηάζεη ηνπο επόκελνπο 

δεθανθηώ κήλεο ώζηε λα εμνηθησζεί κε θάζε θνκκαηάθη  καζεκαηηθώλ 

πνπ είρε πνηέ εθαξκνζηεί ζε ειιεηπηηθέο εμηζώζεηο ή κνξθέο modular, ή 

είρε πξνθύςεη από ηε κειέηε ηνπο. Απηό ζα κπνξνύζε λα ζεσξεζεί 

κηθξή, ζπγθξηηηθά, επέλδπζε, αλ ιάβνπκε ππόςε όηη ν Οπάηιο ππνιόγηδε 

όηη θάζε ζνβαξή απόπεηξα απόδεημεο κπνξνύζε εύθνια λα απαηηήζεη 

δέθα ρξόληα απεξίζπαζηεο πξνζπάζεηαο. 

Ο Οπάηιο εγθαηέιεηςε θάζε εξγαζία πνπ δελ είρε άκεζε ζρέζε κε ηελ 

απόδεημε ηνπ Σειεπηαίνπ Θεσξήκαηνο ηνπ Φεξκά θαη έπαςε λα 

παξαθνινπζεί ηνπο αηέιεησηνπο γύξνπο ζπλεδξίσλ θαη δηαζθέςεσλ. 

Δπεηδή όκσο εμαθνινπζνύζε λα έρεη αξκνδηόηεηεο ζην Σκήκα ησλ 

καζεκαηηθώλ ηνπ Πξίλζηνλ, ζπλέρηζε λα παξαθνινπζεί ζεκηλάξηα, λα 

δίλεη δηαιέμεηο θαη λα θάλεη θξνληηζηεξηαθά καζήκαηα ζε 

πξνπηπρηαθνύο θνηηεηέο. Όπνηε πάλησο ήηαλ δπλαηόλ, απέθεπγε ό,ηη 

ηνλ απνζπνύζε θαη εξγαδόηαλ ζην ζπίηη ηνπ, όπνπ έβξηζθε θαηαθύγην 

ζην γξαθείν ηνπ ζηε ζνθίηα. Δθεί κπνξνύζε λα επηρεηξεί θάζε είδνπο 
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δηεύξπλζε ησλ θαζηεξσκέλσλ ηερληθώλ, ειπίδνληαο ζηελ αλάπηπμε 

θάπνηαο ζηξαηεγηθήο ηθαλήο γηα ηελ αληηκεηώπηζε ηεο εηθαζίαο. [....] 

Από ηε ζηηγκή πνπ αλέιαβε ηελ απόδεημε, ν Οπάηιο απνθάζηζε λα 

εξγαζηεί ζε πιήξε απνκόλσζε θαη κπζηηθόηεηα. ΢ηα ζύγρξνλα 

καζεκαηηθά έρεη αλαπηπρζεί έλα θιίκα ζπκβνιήο θαη ζπλεξγαζίαο, θαη 

γη’ απηό ε απόθαζε ηνπ Οπάηιο έκνηαδε κε επηζηξνθή ζε πξνεγνύκελα 

ήζε, ζύκηδε ηελ πξνζέγγηζε ηνπ ίδηνπ ηνπ Φεξκά, ηνπ πην μαθνπζηνύ 

καζεκαηηθνύ εξεκίηε. Ο Οπάηιο δηεπθξίληζε όηη, ζε θάπνην βαζκό, ε 

απόθαζε λα εξγαζηεί κε κπζηηθόηεηα ζρεηηδόηαλ κε ηελ επηζπκία ηνπ λα 

κελ ηνλ απνζπνύλ: “΢πλεηδεηνπνίεζα όηη νηηδήπνηε έρεη λα θάλεη κε ην 

Σειεπηαίν Θεώξεκα ηνπ Φεξκά δεκηνπξγεί κεγάιν ελδηαθέξνλ. Γελ 

κπνξείο πξαγκαηηθά λα ζπγθεληξσζείο γηα ρξόληα εθηόο θη αλ έρεηο 

απεξίζπαζηε πξνζήισζε, ηελ νπνία νη πνιινί ζεαηέο ζα θαηέζηξεθαλ”. 

Έλα άιιν θίλεηξν γηα ηε κπζηηθόηεηα ηνπ Οπάηιο πξέπεη λα ήηαλ ε 

ιαρηάξα ηνπ γηα δόμα. Φνβόηαλ ηελ πεξίπησζε όπνπ ελώ ζα είρε 

νινθιεξώζεη ην θύξην κέξνο ηεο απόδεημεο, ζα έιεηπε αθόκε ην ηειηθό 

ζηνηρείν ηνπ ππνινγηζκνύ. ΢ε απηό ην ζεκείν, αλ ε είδεζε γηα ηηο 

αλαθαιύςεηο ηνπ δηέξξεε, ηίπνηα δελ ζα κπνξνύζε λα ζηακαηήζεη 

θάπνηνλ αληαγσληζηή πνπ ζα νηθνδνκνύζε πάλσ ζην έξγν ηνπ Οπάηιο 

νινθιεξώλνληαο ηελ απόδεημε θαη θιέβνληαο ην βξαβείν. ΢ηα ρξόληα 

πνπ αθνινύζεζαλ, ν Οπάηιο έθαλε κηα ζεηξά από εμαηξεηηθέο 

αλαθαιύςεηο, θακία όκσο από απηέο δελ ζπδεηήζεθε θαη δελ 

δεκνζηεύηεθε κέρξη λα νινθιεξσζεί ε απόδεημε. Αθόκε θαη νη πην 

ζηελνί ζπλεξγάηεο ηνπ αγλννύζαλ ηελ έξεπλά ηνπ. [....] 

Γηα λα απνδείμεη ην Σειεπηαίν Θεώξεκα ηνπ Φεξκά, ν Οπάηιο 

έπξεπε λα απνδείμεη ηελ εηθαζία Σαληγηάκα-΢ηκνύξα: θάζε ειιεηπηηθή 

εμίζσζε κπνξεί λα ζπζρεηηζηεί κε κηα κνξθή modular. Αθόκε θαη πξηλ 

από ηε ζύλδεζή ηεο κε ην Σειεπηαίν Θεώξεκα ηνπ Φεξκά, νη 

καζεκαηηθνί είραλ πξνζπαζήζεη απειπηζκέλα λα απνδείμνπλ ηελ 

εηθαζία, όιεο όκσο νη απόπεηξεο είραλ θαηαιήμεη ζε απνηπρία. Ο 

Οπάηιο γλώξηδε θαιά ηηο απνηπρίεο ηνπ παξειζόληνο: “Σειηθά απηό πνπ 

θάπνηνο, αθειώο, ζα πξνζπαζνύζε λα θάλεη, θαη νη πεξηζζόηεξνη 

πξάγκαηη ην έθαλαλ, ήηαλ, κεηξώληαο ηηο ειιεηπηηθέο εμηζώζεηο θαη ηηο 
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κνξθέο modular, λα δείμνπλ όηη ήηαλ ίζεο ζε πιήζνο. Όκσο θαλείο πνηέ 

δελ είρε βξεη έλαλ απιό ηξόπν γη’ απηό.  Σν πξώην πξόβιεκα είλαη όηη 

θαη νη κελ θαη νη δε είλαη άπεηξεο. Γελ κπνξείο λα κεηξήζεηο έλα άπεηξν 

πιήζνο,, δελ ππάξρεη ηξόπνο λα ην θάλεηο”.[....] 

Ύζηεξα από έλα ρξόλν ζπλερνύο ζθέςεο, ν Οπάηιο απνθάζηζε λα 

πηνζεηήζεη κηα γεληθή ζηξαηεγηθή, ηελ επαγσγή, σο βάζε γηα ηελ 

απόδεημε». (ζει. 264-269) 

 

 

NUMB3RS (Keith Devlin, Gary Lorden, 2010, εθδνηηθφο νίθνο ΣΡΑΤΛΟ΢) 

 

Σέινο, ην βηβιίν NUMB3RS (βι. Δηθφλα 7), είλαη ην πην θαηαηνπηζηηθφ θαη 

θαηάιιειν γηα λα θιείζεη απηφ ην θεθάιαην, θαζψο 

απνηειεί ηελ ηδαληθή εηζαγσγή γηα ην επφκελν. Δδψ, 

αμίδεη λα απνηππσζεί ε πεξίιεςε αθξηβψο φπσο είλαη 

ζην νπηζζφθπιιν ηνπ βηβιίνπ: 

«Κη φκσο! Σα καζεκαηηθά έρνπλ ηειεζέαζε. 

Παξαθνινπζψληαο ηελ αζηπλνκηθή ηειενπηηθή ζεηξά 

NUMB3RS –θαη κάιηζηα ζηελ πην θαπηή ρξνληθή 

δψλε- ρηιηάδεο ηειεζεαηέο είδαλ ηα καζεκαηηθά απφ 

εληειψο δηαθνξεηηθή ζθνπηά. 

΢ε θάζε επεηζφδην, ε ζεηξά παξνπζηάδεη 

δξακαηνπνηεκέλεο, πξαγκαηηθέο ππνζέζεηο, ζηηο 

νπνίεο αιεζηλέο καζεκαηηθέο ηδέεο παίδνπλ θξίζηκν 

ξφιν. Έλαο απφ ηνπο δχν ήξσεο, ν θαζεγεηήο Σζάξιη Δπο, είλαη καζεκαηηθφο˙ 

κεγάιν κέξνο ηεο δξάζεο θηλείηαη γχξσ απφ ηα καζεκαηηθά, θαζψο ν Σζάξιη 

ρξεζηκνπνηεί ηελ επηζηήκε θαη ηελ ηεηξάγσλε ινγηθή ηνπ γηα λα βνεζήζεη ηνλ 

κεγαιχηεξν αδεξθφ ηνπ, Νηνλ, πξάθηνξα ηνπ FBI, ζηελ ηαπηνπνίεζε θαη ζηνλ 

εληνπηζκφ εγθιεκαηηψλ. 

Οη ζπγγξαθείο ηνπ βηβιίνπ –θαζεγεηέο καζεκαηηθψλ θαη επηζηεκνληθνί 

ζχκβνπινη ηεο ζεηξάο NUMB3RS- αλαιχνπλ ηηο καζεκαηηθέο ηδέεο πνπ 

ρξεζηκνπνηνχληαη. 

Δηθόλα 7: Δμώθπιιν ηνπ βηβιίνπ 

«NUMB3RS». 
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Απφ ηελ ηαηξνδηθαζηηθή κέρξη ηελ αληηηξνκνθξαηία, απφ ηελ Τπφζεζε Ρίκαλ 

κέρξη ηελ αλαζχλζεζε εηθφλαο θαη ηελ εμφξπμε δεδνκέλσλ, απφ ηνπο θψδηθεο ζηηο 

πηζησηηθέο θάξηεο κέρξη ηε ζεσξία παηγλίσλ θαη ηηο απάηεο ζην θαδίλν, νη αξηζκνί 

θπξηαξρνχλ. 

Σα καζεκαηηθά είλαη θάηη παξαπάλσ απφ εμηζψζεηο θαη ηχπνπο˙ είλαη ε ινγηθή˙ 

είλαη ε ηθαλφηεηα λα ζθεθηφκαζηε˙ είλαη ε αμηνπνίεζε ηνπ κπαινχ καο. Σα 

ρξεζηκνπνηνχκε γηα λα απνθαιχςνπκε πξφηππα˙ γηα λα πξνβιέςνπκε ηε 

ζπκπεξηθνξά˙ γηα λα αλαιχζνπκε ην έγθιεκα. Υξεζηκνπνηψληαο ηνπο αξηζκνχο, 

κπνξνχκε λα ιχζνπκε ηα κεγαιχηεξα κπζηήξηα ηνπ θφζκνπ καο. 

Κη αλ εμαθνινπζείηε λα αλαξσηηέζηε ζε ηη ρξεζηκεχνπλ ηα καζεκαηηθά ζηε 

δσή καο, ε απάληεζε είλαη απνζηνκσηηθή: ηα καζεκαηηθά ΔΗΝΑΗ ε δσή καο. 

Everything is NUMB3RS». 

Σν παξαθάησ απφζπαζκα αθνξά ζην πξψην επεηζφδην ηεο ζεηξάο θαη 

παξνπζηάδεη ηε γέλλεζε ηεο ηδέαο ηνπ καζεκαηηθνχ Σζάξιη, νξκψκελνο απφ ηελ 

πξαγκαηηθή δσή, λα βνεζήζεη ηνλ αδεξθφ ηνπ Νηνλ ζηελ εμηρλίαζε ησλ ππνζέζεσλ 

πνπ αλαιακβάλεη, ρξεζηκνπνηψληαο ηηο καζεκαηηθέο ηνπ γλψζεηο: 

 

«Ο εηδηθόο πξάθηνξαο ηνπ FBI Νηνλ Δπο ξίρλεη κία αθόκε καηηά 

ζηνλ κεγάιν νδηθό ράξηε ηνπ Λνο Άληδειεο πνπ είλαη απισκέλνο ζην 

ηξαπέδη ηνπ ζαινληνύ, ζην ζπίηη ηνπ παηέξα ηνπ. ΢ηαπξνί ζεκεησκέλνη 

πάλσ ζην ράξηε δείρλνπλ ηηο ηνπνζεζίεο πνπ έδξαζε έλαο 

ζθιεξνηξάρεινο θαηά ζπξξνήλ δνινθόλνο ηνπο ηειεπηαίνπο κήλεο, 

βηάδνληαο θαη ζηε ζπλέρεηα δνινθνλώληαο λεαξέο γπλαίθεο. Απηό πνπ 

πξέπεη λα θάλεη ν Νηνλ είλαη λα ηνλ πηάζεη πξηλ ρηππήζεη μαλά. Όκσο, ε 

έξεπλα έρεη θαζπζηεξήζεη. Ο Νηνλ έρεη μεκείλεη από ζηνηρεία, θαη δελ 

μέξεη πώο λα ζπλερίζεη. 

“Μπνξώ λα βνεζήζσ;” αθνύγεηαη ε θσλή ηνπ Σζάξιη, ηνπ 

λεόηεξνπ αδειθνύ ηνπ Νηνλ, ελόο επθπνύο λεαξνύ θαζεγεηή 

καζεκαηηθώλ ζην γεηηνληθό παλεπηζηήκην CalSci. 

Ο Νηνλ έβιεπε πάληνηε κε δένο ηηο απίζηεπηεο ηθαλόηεηεο ηνπ 

αδειθνύ ηνπ ζηα καζεκαηηθά, θαη εηιηθξηλά, ηνύηε ηε ζηηγκή, ζα 
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θαινδερόηαλ νπνηαδήπνηε βνήζεηα. Όκσο… βνήζεηα από έλαλ 

καζεκαηηθό; 

“Η ππόζεζε απηή δελ έρεη λα θάλεη κε αξηζκνύο, Σζάξιη”. Ο 

εθλεπξηζκόο ζηε θσλή ηνπ Νηνλ νθείιεηαη πεξηζζόηεξν ζηελ 

απνγνήηεπζε παξά ζηνλ ζπκό, εληνύηνηο ν Σζάξιη θαίλεηαη λα κελ ηνλ 

αληηιακβάλεηαη, θαη ε απάληεζή ηνπ είλαη απνιύησο ξεαιηζηηθή, ζε 

έληνλν, όκσο, ύθνο: 

“Σα πάληα είλαη αξηζκνί”. 

Ο Νηνλ δελ πείζεηαη. [….] 

Αθόκε θαη ν Σζάξιη ζπκθσλεί όηη, θνηηώληαο απιώο ηνλ ράξηε, δελ 

ππάξρεη ηξόπνο λα πξνβιέςνπκε κε καζεκαηηθό ηξόπν ην επόκελν 

ρηύπεκα. Πεγαίλεη πξνο ην παξάζπξν θαη αηελίδεη ηνλ θήπν έμσ από ην 

ζπίηη, αθνπγθξάδεηαη ηελ εζπρία ηνπ απνγεύκαηνο˙ ην κόλν πνπ ˝ζπάεη˝ 

ηελ εξεκία είλαη ην ζπλερόκελν θιηθ-θιηθ-θιηθ ηνπ απηόκαηνπ 

ςεθαζηήξα πνπ πνηίδεη ην γξαζίδη. [….] 

Φιηθ-θιηθ-θιηθ. Ο Σζάξιη παξαηεξεί ηνλ ςεθαζηήξα˙ μαθληθά, ηνλ 

δηαπεξλά έλα ξίγνο, θαζώο αληηιακβάλεηαη όηη βξήθε ηελ απάληεζή ηνπ. 

Θα κπνξνύζε λα βνεζήζεη ηνλ Νηνλ λα δηαιεπθάλεη ηελ ππόζεζε, θαη ε 

ιύζε ήηαλ εθεί θαη ηνλ θνηηνύζε θαηάκαηα απ’ ηελ αξρή. Απιώο δελ ηελ 

είρε αληηιεθζεί. 

Σξαβά ηνλ Νηνλ πξνο ην παξάζπξν. “Λάζνο εξώηεκα θάλακε”, ηνπ 

ιέεη. “΢ύκθσλα κε όζα γλσξίδεηο, δελ ππάξρεη ηξόπνο λα πξνβιέςνπκε 

πνπ ζα ρηππήζεη ηελ επόκελε θνξά ν δνινθόλνο”. Γείρλεη ηνλ 

ςεθαζηήξα. “Σν ίδην ηζρύεη θη εθεί. Όζν θη αλ κειεηήζεηο πνπ πέθηεη 

θάζε ζηαγόλα λεξνύ πάλσ ζην γξαζίδη, δελ ππάξρεη ηξόπνο λα 

πξνβιέςεηο πνπ ζα πέζεη ε επόκελε. Η αβεβαηόηεηα είλαη πνιύ 

κεγάιε”. Ρίρλεη κηα γξήγνξε καηηά ζηνλ Νηνλ γηα λα δεη αλ ηνλ αθνύεη. 

“Αο ππνζέζνπκε, όκσο, όηη δελ κπνξείο λα δεηο ηνλ ςεθαζηήξα θαη ην 

κόλν δηαζέζηκν ζηνηρείν είλαη ην ζρήκα πνπ δεκηνπξγείηαη από ηα 

ζεκεία πνπ –κέρξη ζηηγκήο- έρνπλ πέζεη νη ζηαγόλεο. Σόηε, 

ρξεζηκνπνηώληαο καζεκαηηθά, κπνξείο λα βξεηο κε αθξίβεηα ηε ζέζε 

ηνπ ςεθαζηήξα. Γελ κπνξείο λα ρξεζηκνπνηήζεηο ην κνηίβν γηα λα 
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πξνβιέςεηο πνπ ζα πέζεη ε επόκελε ζηαγόλα, αιιά κπνξείο λα ην 

ρξεζηκνπνηήζεηο αληηζηξόθσο, γηα λα εληνπίζεηο ηελ πεγή. Δθεί 

βξίζθεηαη ν δνινθόλνο ζνπ”. 

Ο Νηνλ δπζθνιεύεηαη λα ζπκθσλήζεη κε ηνλ ηζρπξηζκό ηνπ αδειθνύ 

ηνπ. “Σζάξιη, ζέιεηο λα κνπ πεηο όηη κπνξείο λα βξεηο πνπ κέλεη ν 

δνινθόλνο;” 

Η απάληεζε ηνπ Σζάξιη είλαη απιή: “Ναη”.» (ζει.15-18) 
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2.2  Η επίιπζε ελόο αζηπλνκηθνύ κπζηεξίνπ θαη ε ζρέζε ηνπ κε ηηο 

καζεκαηηθέο απνδείμεηο 

 

΢ην βηβιίν «NUMB3RS» γίλεηαη απφιπηα μεθάζαξν φηη ε επηζηήκε ησλ 

καζεκαηηθψλ κπνξεί εκπξάθησο θαη απνηειεζκαηηθά λα ζπκβάιεη ζηελ επίιπζε ελφο 

κπζηεξίνπ. Πνιινί θιάδνη ησλ καζεκαηηθψλ θαη αλαξίζκεηνη καζεκαηηθνί ηχπνη θαη 

κεζνδνινγίεο, εθαξκνζκέλεο απφ θαηάιιεια θαηαξηηζκέλνπο επηζηήκνλεο, νδεγνχλ 

ζηα ίρλε εγθιεκαηηψλ κε κεγάιε επηηπρία. 

΢ην απφζπαζκα ηνπ βηβιίνπ πνπ παξαηίζεηαη παξαπάλσ, ηα καζεκαηηθά πνπ 

ρξεζηκνπνηεί ηειηθά ν Σζάξιη γηα λα εληνπίζεη ηελ θαηνηθία ηνπ δνινθφλνπ, είλαη κία 

ππαξθηή κέζνδνο πνπ νλνκάδεηαη «΢θηαγξάθεζε Γεσγξαθηθνχ Πξνθίι». Πξφθεηηαη 

γηα κία καζεκαηηθή ηερληθή πνπ παξήγαγε ν Κηκ Ρφκζν ηε δεθαεηία ηνπ '80, ε νπνία 

ρξεζηκνπνηψληαο σο δεδνκέλα ηα κέξε ζηα νπνία έρεη δξάζεη ν εγθιεκαηίαο, κπνξεί 

θαη πξνβιέπεη ηελ ηνπνζεζία ηεο θαηνηθίαο ηνπ. Ζ ΢ηαηηζηηθή είλαη έλαο θιάδνο ησλ 

καζεκαηηθψλ πνπ ζπκβάιεη ηδηαίηεξα ζηελ εμηρλίαζε εγθιεκάησλ, κε κεζφδνπο φπσο 

ν έιεγρνο ππνζέζεσλ θαη ε κέζνδνο ηνπ Μπέηο. Πξνθεηκέλνπ λα αλαιπζνχλ δηάθνξα 

είδε δξαζηεξηφηεηαο ζε κεγάια πιήζε, γίλεηαη ρξήζε εμηζψζεσλ ξεπζηνδπλακηθήο 

θαη εθαξκφδνληαη ζε πεξηπηψζεηο φπσο ε αλάιπζε ηεο ξνήο ηεο θπθινθνξίαο ζε 

απηνθηλεηφδξνκνπο, ζηελ είζνδν θαη έμνδν ζεαηψλ ζε κεγάια ζηάδηα, ζηηο εμφδνπο 

θηλδχλνπ ζε θιεγφκελα θηίξηα ή ζε θηίξηα πνπ βξίζθνληαη ππφ ηελ απεηιή βφκβαο θ.ά. 

Δπηπιένλ, ηα λεπξσληθά δίθηπα, δειαδή εμεηδηθεπκέλα ππνινγηζηηθά πξνγξάκκαηα, 

ρξεζηκνπνηνχληαη ψζηε λα πξνβιέςνπλ ηελ πηζαλφηεηα εγθιεκαηηθψλ θαη 

ηξνκνθξαηηθψλ επηζέζεσλ, γηα λα αληρλεχζνπλ απάηεο κε πηζησηηθή θάξηα ή 

ηειεθσληθέο απάηεο, θαζψο επίζεο, ρξεζηκνπνηνχληαη θαη ζηα ζπζηήκαηα 

αλαγλψξηζεο πξνζψπνπ. Μία άιιε πξνζθνξά ησλ καζεκαηηθψλ ζηελ επίιπζε 

κπζηεξίσλ, είλαη ε θσδηθνπνίεζε δαθηπιηθψλ απνηππσκάησλ κέζσ ηεο αλάιπζεο 

Φνπξηέ. Έλαο ηξφπνο απνηειεζκαηηθήο αλάθξηζεο εγθιεκαηηψλ, πεγάδεη απφ ηε 

Θεσξία Παηγλίσλ θαη νλνκάδεηαη «ην δίιεκκα ηνπ θξαηνπκέλνπ». 

Σα παξαδείγκαηα «εθκεηάιιεπζεο» ησλ καζεκαηηθψλ εξγαιείσλ πξνο φθεινο 

ηεο εγθιεκαηνινγίαο, είλαη αλαξίζκεηα. Ση γίλεηαη, φκσο, φηαλ ζε έλα αζηπλνκηθφ 

κπζηζηφξεκα δελ ζπκκεηέρνπλ –φρη εκθαλψο, ηνπιάρηζηνλ- ηα καζεκαηηθά; Σφηε, ε 

επίιπζε ελφο κπζηεξίνπ θαη ε επηζηήκε ησλ καζεκαηηθψλ είλαη δχν αζχκβαηεο 
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έλλνηεο; Πξνζθέξνπλ θάηη ηα καζεκαηηθά ζηελ εμηρλίαζε ελφο εγθιήκαηνο φηαλ δελ 

εθαξκφδσληαη νη εμηζψζεηο ηνπο; 

Ο Δξλέζην ΢άκπαην ζε έλα κηθξφ θείκελφ ηνπ γηα ηελ αζηπλνκηθή ινγνηερλία 

πνπ βξίζθεηαη ζην βηβιίν ηνπ «Δηεξνδνμία», αλαθέξεη φηη ν Έληγθαξ Άιαλ Πφε ήηαλ 

ιάηξεο ησλ καζεκαηηθψλ θαη επηλφεζε κε κηαο ην απφιπην αζηπλνκηθφ είδνο. Καη‟ 

απηφλ, έλα κπζηεξηψδεο ζχλνιν απφ ζηνηρεία, φπσο έλα δαθηπιηθφ απνηχπσκα, έλα 

καησκέλν γάληη, έλα κηζνηειεησκέλν ηζηγάξν, έλα ραξαθηεξηζηηθφ ρακφγειν, κία 

παηεκαζηά ζηε ιάζπε, κία καθξηά μαλζηά ηξίρα, κπνξνχλ λα βνεζήζνπλ ηνλ εξεπλεηή 

ζηελ εμηρλίαζε ελφο εγθιήκαηνο. Δπνκέλσο, ν ήξσαο ηνπ Πφε, ν Αχγνπζηνο Νηηπέλ, 

δελ ρξεηάδεηαη νχηε λα θξαηάεη φπιν νχηε λα κεηακθηέδεηαη, ηνπ αξθεί λα θάλεη κηα 

αιιεινπρία ζπιινγηζκψλ ψζηε λα νδεγεζεί ζηε ιχζε ηνπ αηλίγκαηνο. Ο Πφε ζηα 

δηεγήκαηά ηνπ ρξεζηκνπνηεί κηα γεξή απνδεηθηηθή δηαδηθαζία κε ζηφρν λα δψζεη 

αιεζνθάλεηα ζηε ιχζε ηνπ αηλίγκαηνο. ΢ηνπο Φφλνπο ηεο νδνχ Μνξγθ γξάθεη ηε 

θξάζε: «Ζ αλαιπηηθή ηθαλφηεηα κπνξεί λα εληζρπζεί πνιχ απφ ηελ ελαζρφιεζε κε ηα 

καζεκαηηθά θαη ηδίσο κε ηνλ αλψηεξν θιάδν ηνπο». Ο πξψηνο θαη ζεκαληηθφηεξνο 

καζεηήο ηνπ Πφε, ν Άξζνπξ Κφλαλ Νηφηι, ν άλζξσπνο πνπ πήξε ηνλ Νηηπέλ, ηνπ 

άιιαμε ραξαθηεξηζηηθά θαη ηνλ νλφκαζε ΢έξινθ Υνικο, ήηαλ γηαηξφο θαη 

ρξεζηκνπνηεί ηελ επηζηήκε ζηηο έξεπλέο ηνπ γηα λα θηάζεη ζε ινγηθά ζπκπεξάζκαηα 

ζρεηηθά κε έλα έγθιεκα. Δπνκέλσο, νη πξψηεο αζηπλνκηθέο ηζηνξίεο, ηα πξψηα 

αζηπλνκηθά κπζηζηνξήκαηα, ήηαλ νπζηαζηηθά παηρλίδηα επθπΐαο, ζηεξηγκέλα ζηα 

καζεκαηηθά. Ο αζηπλφκνο είλαη εθείλνο πνπ πξέπεη λα βάιεη ηα πξάκαηα ζε κηα ηάμε. 

Γη‟ απηφ, ζηε Λέζρε Αζηπλνκηθψλ ΢πγγξαθέσλ ηνπ Λνλδίλνπ, ζηελ νπνία ήηαλ κέινο 

θαη ε Άγθαζα Κξίζηη, ππήξρε έλαο απζηεξφο φξνο κε θαζνξηζηηθή ζεκαζία: νη 

ληεηέθηηβ έπξεπε λα εμηρληάδνπλ ην έγθιεκα βαζηδφκελνη ζηηο πλεπκαηηθέο ηνπο 

ηθαλφηεηεο θαη φρη θαηά ιάζνο ή απφ ζχκπησζε. Ωζηφζν, ζήκεξα δελ είλαη 

απαξαίηεηνη παξφκνηνη ζπιινγηζκνί γηα ηελ εμηρλίαζε ελφο εγθιήκαηνο θαη ηελ 

απνθάιπςε ηνπ δξάζηε, πνπ ζηα θιαζηθά αζηπλνκηθά κπζηζηνξήκαηα πξνθαιεί 

έθπιεμε ζηνλ αλαγλψζηε πνπ νθείιεηαη ζηελ αλαηξνπή ηεο εμέιημεο. Ζ αλαηξνπή 

ζεκαηνδνηείηαη πιένλ θαη απφ κεηαηφπηζε ηνπ ελδηαθέξνληνο. ΢πρλά, ν δνινθφλνο 

είλαη γλσζηφο απφ ηελ αξρή, νπφηε ην ζέκα, πιένλ, είλαη πψο ζα ζπιιεθζεί, πψο ζα 
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θαηαδηθαζηεί, ή πσο ζα ζπγθαιπθζεί, φπσο πξναλαθέξζεθε ζην αζηπλνκηθφ 

κπζηζηφξεκα «Ζ αθνζίσζε ηνπ ππφπηνπ Υ».
12

 

Ζ επίιπζε, ινηπφλ, ελφο κπζηεξίνπ, είλαη έλαο ζπιινγηζκφο, έλα πεπεξαζκέλν 

πιήζνο βεκάησλ, φπνπ θάζε βήκα απνηειεί ην θίλεηξν θαη πξνζδηνξίδεη ην επφκελν, 

κέρξηο φηνπ ν ζπιινγηζκφο απηφο νδεγήζεη κε επηηπρία ζην δεηνχκελν. Σα δεδνκέλα 

ηνπ πξνβιήκαηνο είλαη ζηνηρεία, φπσο ε θαηάζεζε ελφο απηφπηε κάξηπξα, δαθηπιηθά 

απνηππψκαηα θαη ζηνηρεία κε γελεηηθφ πιηθφ, αξρεία απφ θάκεξεο παξαθνινχζεζεο, 

θνληθά φπια θ.ά. Ο άλζξσπνο πνπ θαιείηαη λα ιχζεη ην πξφβιεκα, έρεη ζηα ρέξηα ηνπ 

θάπνηα ζηνηρεία, ηα νπνία θαζνξίδνπλ θαη ηα πξψηα ηνπ βήκαηα. Καηά ηελ 

πξνζπάζεηα ηεο επίιπζεο, πξνθχπηνπλ λέα ζηνηρεία πνπ δελ ππήξραλ ή δελ ήηαλ 

πξνθαλή απφ ηελ αξρή, ηα νπνία μεθαζαξίδνπλ θη άιιν ην ηνπίν θαη βνεζνχλ ζηελ 

εμέιημε θαη ζηελ δξνκνιφγεζε ησλ επφκελσλ βεκάησλ. Πνιιέο θνξέο, ε εμηρλίαζε 

ζπλαληά αδηέμνδν˙ ηα ζηνηρεία ζηεξεχνπλ θαη δελ ππάξρεη ηξφπνο εχξεζεο ηνπ 

επφκελνπ βήκαηνο. Σφηε, ν ζπιινγηζκφο μεθηλά θάπνηα βήκαηα πξνο ηα πίζσ, κέρξη 

λα βξεζεί θάηη πνπ ίζσο είρε μεθχγεη απφ ηε ζπιινγηζηηθή δηαδηθαζία θαη νδεγεί ζε 

έλα άιιν ηνπίν, εκθαλίδνληαο λέα ζηνηρεία θαη δεκηνπξγψληαο λέεο επηινγέο 

βεκάησλ. Σειηθά, ε ζσζηή ρξήζε ησλ ζηνηρείσλ ηελ θαηάιιειε ζηηγκή, κε 

ζπκκάρνπο ηε ινγηθή, ηελ παξαηεξεηηθφηεηα θαη ηελ επζηξνθία, νδεγνχλ, ηειηθά, ζε 

θάπνην βήκα ην νπνίν ζα είλαη ην ηειεπηαίν θαη ζα απνηειεί ηε ιχζε ηνπ αηλίγκαηνο. 

Ζ παξαπάλσ δηαδηθαζία, ζα κπνξνχζε θάιιηζηα λα πεξηγξάθεη έλαλ 

καζεκαηηθφ πνπ επηρεηξεί λα απνδείμεη θάπνηα καζεκαηηθή πξφηαζε. Ο καζεκαηηθφο 

έρεη ζηα ρέξηα ηνπ έλα πξφβιεκα θαη θάπνηα ζηνηρεία πνπ ζα ζπκβάιινπλ ζηελ 

έλαξμε ηεο επίιπζήο ηνπ. Σα ζηνηρεία απηά είλαη νξηζκνί καζεκαηηθψλ ελλνηψλ, 

καζεκαηηθά αμηψκαηα θαη απνδεδεηγκέλα ζεσξήκαηα. Ο καζεκαηηθφο, αμηνπνηψληαο 

έλα ή θάπνηα απφ ηα δεδνκέλα ηνπ, θάλεη ην πξψην βήκα. Έηζη, κε ηε ρξήζε 

ζπλεπαγσγψλ θαη λέσλ ηδεψλ πνπ πξνθχπηνπλ θαηά ηε δηάξθεηα ηεο επίιπζεο, θάζε 

βήκα νδεγεί ζην επφκελν, λέα ζηνηρεία έξρνληαη ζηελ επηθάλεηα θαη αλνίγνπλ λένη 

δξφκνη. ΋κνηα κε ηελ εμηρλίαζε ελφο κπζηεξίνπ θαη ζηελ επίιπζε ελφο πξνβιήκαηνο 

ν καζεκαηηθφο ελδερνκέλσο λα βξεζεί ζε αδηέμνδν. Έηζη, ινηπφλ, θη εθείλνο 

πξαγκαηνπνηψληαο θάπνηα βήκαηα πξνο ηα πίζσ, πξνζπαζεί λα αλαθαιχςεη πνην 

ζηνηρείν ρξεζηκνπνίεζε ιάζνο, ή πνην ζηνηρείν ππήξρε θαη δελ ην ρξεζηκνπνίεζε 

                                                 
12

 Βι. https://crimefictionclubgr.wordpress.com/opinion-detective-stories/sabbato/ (πξφζβαζε ζηηο 

18/05/2017) 

https://crimefictionclubgr.wordpress.com/opinion-detective-stories/sabbato/
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θαζφινπ, πξνθεηκέλνπ λα δηαιεπθαλζεί ε αηηία πνπ πξνθάιεζε ηελ εκπινθή ηνπ 

ζπιινγηζκνχ. Ο καζεκαηηθφο, αμηνπνηψληαο ηνπ ίδηνπο ζπκκάρνπο κε ηνλ αζηπλφκν 

πνπ εμηρληάδεη κία ππφζεζε, θάπνηα ζηηγκή νδεγείηαη ζε εθείλν ην ηειεπηαίν βήκα πνπ 

θαλεξψλεη ηε ιχζε ηνπ πξνβιήκαηνο. 

Με ζθνπφ ηελ απνηειεζκαηηθφηεξε θαηαλφεζε ηεο παξαπάλσ ζπζρέηηζεο ησλ 

καζεκαηηθψλ απνδείμεσλ κε ηελ επίιπζε κπζηεξίσλ ζηα αζηπλνκηθά κπζηζηνξήκαηα, 

αθνινπζεί κία γξαθηθή απεηθφληζε: 

 

 

ΑΠΟΓΔΙΞΗ 

ΔΠΙΛΤ΢Η ΜΤ΢ΣΗΡΙΟΤ 
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Ωο παξάδεηγκα ηεο παξαπάλσ αλαινγίαο, ζα ρξεζηκνπνηεζεί κία απφδεημε πνπ 

αλαθέξεηαη ζηελ παξάγξαθν 1.2.2 θαη ν ζπιινγηζκφο ηνπ αζηπλφκνπ ζην απφζπαζκα 

απφ ην αζηπλνκηθφ κπζηζηφξεκα «Ππζαγφξεηα Δγθιήκαηα». 

 

Απόδεημε: 

 

Γεδνκέλν : a b  

 

΢πιινγηζκφο : 
2

2
2 2 2

a b b a b
a b a b b b a b b b

 
             

Εεηνχκελν απνηέιεζκα : 
2

a b
b


  

 

Δπίιπζε κπζηεξίνπ: 

 

Γεδνκέλν : θνληθφ φπιν (ππλσηηθφ) 

 

΢πιινγηζκφο :  ην ππλσηηθφ ζην λεξφ ηνπ ζχκαηνο ηαηξηάδεη κε απηφ πνπ ιείπεη 

απφ ην ζπίηη ηνπ ηνπ ππφπηνπ   ην ππλσηηθφ αλήθεη ζηνλ χπνπην   ν 

χπνπηνο ην έξημε ζην λεξφ ηνπ ζχκαηνο φηαλ ηνλ είδε ν γείηνλαο λα μαλακπαίλεη 

ζπίηη ηνπ   ν χπνπηνο είλαη ν δνινθφλνο 

 

Εεηνχκελν απνηέιεζκα : εχξεζε ηνπ δνινθφλνπ 

 

 

Καη‟ αλαινγία, ινηπφλ, ησλ δχν δηαδηθαζηψλ, ζα κπνξνχζε λα εμαρζεί ην 

ζπκπέξαζκα, πσο, ε εμηρλίαζε εγθιεκάησλ ζηα αζηπλνκηθά κπζηζηνξήκαηα, 

εκπεξηέρεη ηνλ θφζκν ηεο καζεκαηηθήο επηζηήκεο, αθφκα θαη αλ θαλέλαο απφ ηνπο 

ήξσεο δελ είλαη καζεκαηηθφο, ή ηα καζεκαηηθά δελ εκθαλίδνληαη κε θαλέλαλ άιιν 

νθζαικνθαλή ηξφπν. ΢ε δεχηεξε αλάγλσζε ή αθφκα θαη ππνζπλείδεηα, ε επίιπζε 

ηνπ κπζηεξίνπ παξνπζηάδεη ζηνλ αλαγλψζηε ηε καζεκαηηθή ινγηθή, ηνλ καζεκαηηθφ 

ηξφπν ζθέςεο θαη ζπιινγηζκνχ, πνπ ζε πνιινχο αλζξψπνπο θαληάδεη ηειείσο μέλνο 

θαη αθαηαλφεηνο. Αλ επεμεξγαζηεί θαλείο ηελ παξαπάλσ ζπζρέηηζε αληίζηξνθα, ζα 

κπνξνχζε λα ζθεθηεί πσο ε ιχζε ελφο αηλίγκαηνο ζα επηηεπρζεί πην άκεζα, αλ ν 
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άλζξσπνο πνπ έρεη αλαιάβεη ηελ ππφζεζε δηαζέηεη έληνλα ηε καζεκαηηθή λννηξνπία 

θαη ηε ιεγφκελε «ηεηξάγσλε ινγηθή». 
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΢πκπέξαζκα 
 

Ζ ηζρχο (ή ε δηάςεπζε) κία πξφηαζεο είλαη δπλαηφ λα επηθπξσζεί κφλν κέζσ 

ηεο δηαδηθαζίαο ηεο απφδεημεο. Δπνκέλσο, ε εηθαζία πσο ηα καζεκαηηθά θαη ε 

αθήγεζε απνηεινχλ ηηο δχν φςεηο ηνπ ίδηνπ λνκίζκαηνο, δελ κπνξεί λα ζεσξεζεί 

απζηεξά αιεζήο. Οκνίσο, είλαη αδχλαην –κε ηελ ππάξρνπζα γλψζε- λα απνδεηρζεί 

πσο αλ έλαο άλζξσπνο πνπ πξνζπαζεί λα επηιχζεη έλα κπζηήξην, θαηέρεη καζεκαηηθέο 

γλψζεηο, ζα ην επηιχζεη πην άκεζα θαη νξζά απφ θάπνηνλ πνπ δελ θαηέρεη. 

Ωζηφζν, ζχκθσλα κε ηελ παξαπάλσ πξνζέγγηζε θαη “ρσξίο βιάβε ηεο 

γεληθφηεηαο”, επηθπξψλεηαη ε αιήζεηα ηεο πξφηαζεο « ό ή      » θαη 

ζπζρεηίδεηαη άκεζα ε δηαδηθαζία ηεο καζεκαηηθήο απφδεημεο κε ην ζπιινγηζκφ πνπ 

αθνινπζείηαη ζε κία επίιπζε κπζηεξίνπ. Σνπιάρηζηνλ, δηεγείξεηαη ν πξνβιεκαηηζκφο 

γχξσ απφ απηά ηα δεηήκαηα θαη ν θφζκνο ησλ καζεκαηηθψλ απνθηά κία αθφκα 

πιεπξά πνπ παξακέλεη αθφκα ζρεδφλ αλεμεξεχλεηε. 

Σν κνλαδηθφ γεγνλφο πνπ δελ ρσξεί ακθηβνιίαο, είλαη φηη ε επηζηήκε ησλ 

καζεκαηηθψλ πνπ ζπλερψο εμειίζζεηαη, ζπκβάιεη ζηελ εμέιημε θαη ησλ ππφινηπσλ 

επηζηεκψλ θαη σο απνηέιεζκα θαη ζηελ πξφιεςε εγθιεκάησλ, ζηελ εχξεζε θαη 

ζχιιεςε εγθιεκαηηψλ θαη θαη‟ επέθηαζε ζηελ πξνζηαζία ηνπ πνιίηε, ζε έλα θφζκν 

πνπ νη θίλδπλνη απμάλνληαη κε εθζεηηθφ ξπζκφ κεηαβνιήο. 
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